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 Ef.Θ.3 ΖΗΣΗ΢Η-ΠΡΟ΢ΦΟΡΑ-ΠΛΕΟΝΑ΢ΜΑΣΑ(Α) 
ΖΗΣΗ΢Η-ΠΡΟ΢ΦΟΡΑ 

1.΢πλαξηήζεηο δήηεζεο-πξνζθνξάο 2.Ηζνξξνπία 3.Φόξνο   

ΠΛΕΟΝΑ΢ΜΑΣΑ  

4.Οξηαθή αμία (ρξεζηκόηεηα) ηεο θαηαλάιωζεο 5.Πιεόλαζκα θαηαλαιωηή 6.Οξηαθό θόζηνο ηεο παξαγωγήο 

7.Πιεόλαζκα πξνκεζεπηή 8.΢πλνιηθό πιεόλαζκα 9. Φόξνο-Απώιεηα πιενλάζκαηνο  

ΕΖΣΖ΢Ζ-ΠΡΟ΢ΦΟΡΑ 

1. ΢πλαξηήζεηο δήηεζεο-πξνζθνξάο 
Θεωξνύκε κηα αγνξά ζηελ νπνία έρνπκε παξαγωγή θαη θαηαλάιωζε ζηε κνξθή πξνζθνξάο θαη 

δήηεζεο ελόο αγαζνύ. Ζ θαηαλάιωζε  ραξαθηεξίδεηαη από ηελ πνζόηεηα δήηεζεο: Q  θαη από ηελ 

κνλαδηαία ηηκή: P .  Γεληθά ππάξρεη κία ζρέζε κεηαμύ ηωλ δύν κεγεζώλ, ε νπνία παξηζηάλεηαη κε 

ηε ζπλάξηεζε δήηεζεο (Demand function): 

 Q D(P)   

Θα αζρνιεζνύκε κόλν κε θαλνληθά αγαζά (normal goods) γηα ηα νπνία ε ζπλάξηεζε δήηεζεο 

είλαη ζηαζεξή ή γλήζηα θζίλνπζα. ΢πλήζωο παξηζηάλνπκε ηελ ζπλάξηεζε δήηεζεο κε ηνλ  

Q άμνλα νξηδόληην νπόηε ην γξάθεκα πνπ πξνθύπηεη είλαη απηό ηεο αληίζηξνθεο ζπλάξηεζεο 

δήηεζεο (inverse demand function), πνπ εθθξάδεη ηελ κνλαδηαία ηηκή δήηεζεο P  γηα ηελ 

πνζόηεηα Q :  

 1P D (Q)  

Από ηε κεξηά ηεο παξαγωγήο ππάξρεη επίζεο κηα ζρέζε κεηαμύ ηεο κνλαδηαίαο ηηκήο P  θαη ηεο 

πξνζθεξόκελεο πνζόηεηαο Q  ε νπνία εθθξάδεηαη ηώξα κε ηε ζπλάξηεζε πξνζθνξάο (Supply 

function): 

Q S(P)   

Θα ππνζέηνπκε όηη είλαη γλήζηα αύμνπζα ή θαη ζηαζεξή, αιιά ζηελ πξαγκαηηθόηεηα κπνξεί λα 

είλαη θαη γλήζηα θζίλνπζα ζε εηδηθέο πεξηπηώζεηο. Όπωο θαη γηα ηε ζπλάξηεζε δήηεζεο αλ ηελ 

παξαζηήζνπκε κε ηνλ Q άμνλα νξηδόληην, ηόηε ην γξάθεκα πνπ πξνθύπηεη είλαη απηό ηεο 

αληίζηξνθεο ζπλάξηεζεο πξνζθνξάο  (inverse supply function): 

 1P S (Q)  

Δθθξάδεη ηελ κνλαδηαία ηηκή πξνζθνξάο P  γηα ηελ πνζόηεηα Q .  

Παξαηήξεζε. Λέκε όηη ε δήηεζε είλαη: 

1. πιήξσο αλειαζηηθή (perfectly inelastic) αλ ε δήηεζε είλαη ζηαζεξή αλεμάξηεηα ηεο ηηκήο, 

νπόηε θαη ην γξάθεκα ηεο αληίζηξνθεο ζπλάξηεζεο είλαη θαηαθόξπθε επζεία: Q q  

2. πιήξσο ειαζηηθή (perfectly elastic), αλ ε ηηκή είλαη ζηαζεξή αλεμάξηεηα ηεο δήηεζεο, νπόηε 

θαη ην γξάθεκα ηεο αληίζηξνθεο ζπλάξηεζεο είλαη νξηδόληηα επζεία: P p  

Αληίζηνηρε νξνινγία ρξεζηκνπνηνύκε γηα ηελ πξνζθνξά. 

 

2. Θζνξξνπία 
Έλα δεύγνο δήηεζεο-πξνζθνξάο, δίλεη δύν θακπύιεο ζην επίπεδν ηωλ {P,Q} . Ζ ηνκή ηνπο 

θαζνξίδεη ηελ ηζνξξνπία ηεο αγνξάο (market equilibrium), όζνλ αθνξά ηελ πνζόηεηα θαη ηελ 

κνλαδηαία ηηκή. Βξίζθνληαη ιύλνληαο ην παξαθάηω ζύζηεκα δύν εμηζώζεωλ κε δύν αγλώζηνπο: 

 ή

1

1 1

1

Q D(P) P D (Q)
D (Q) S (Q) 0 (Q q, P p)

Q S(P) P S (Q)



 



  
      

   
 

Έηζη, ζηελ ηζνξξνπία ε πνζόηεηα δήηεζεο ζπκπίπηεη κε ηελ πνζόηεηα πξνζθνξάο, θαη ε ηηκή ηνπ 

θαηαλαιωηή ζπκπίπηεη κε ηελ ηηκή ηνπ πξνκεζεπηή. ΢ηελ ηζνξξνπία νη θαηαλαιωηέο θαη νη  

πξνκεζεπηέο αληηκεηωπίδνπλ ηελ ίδηα ηηκή p  θαη ηελ ίδηα πνζόηεηα q , νπόηε ην θόζηνο ηεο 

θαηαλάισζεο ζπκπίπηεη κε ην έζνδν ηεο παξαγσγήο. Γξαθηθά δίλεηαη από ην εκβαδόλ ελόο 

παξαιιεινγξάκκνπ, όπωο ζην παξαθάηω ζρήκα: 
E pq  
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Παξάδεηγκα. Θεωξνύκε ηηο παξαθάηω γξακκηθέο ζπλαξηήζεηο δήηεζεο-πξνζθνξάο, κε όινπο ηνπο 

ζπληειεζηέο ζεηηθνύο: 

 1 α 1
D : Q α βP D :P Q

β β

     , θζίλνπζα 

 1 γ 1
S : Q γ δP S :P Q

δ δ

       , αύμνπζα 

 Ζ πνζόηεηα θαη ε ηηκή ηζνξξνπίαο βξίζθνληαη ωο ιύζεηο: 

D : Q α βP α γ αδ βγ
p , q

S : Q γ δP β δ β δ

    
  

    
   κε αδ βγ  

Παξαηήξεζε. Γηα λα έρνπκε ηζνξξνπία, δειαδή λα ηέκλνληαη νη θακπύιεο ζηε ζεηηθή πεξηνρή θαη 

ηα παξαπάλω κεγέζε λα είλαη ζεηηθά, πξέπεη ε κέγηζηε ηηκή δήηεζεο λα είλαη κεγαιύηεξε από ηελ 

ειάρηζηε ηηκή πξνζθνξάο, όπωο θαίλεηαη θαη ζην γξάθεκα:   

 α / β γ / δ αδ βγ                                                                                                                       

3. Φόξνο 
Αλ επηβιεζεί θνξνινγία ηόηε ε αγνξά θαηαιήγεη ζε κηα λέα ηζνξξνπία, γηα ηελ νπνία ζα 

ππνζέζνπκε πάιη όηη ε αγνξά θαζαξίδεη, δειαδή ε πνζόηεηα δήηεζεο είλαη ίδηα κε ηελ πνζόηεηα 

πξνζθνξάο,  αιιά ηώξα νη ηηκέο είλαη δηαθνξεηηθέο δηόηη δηαθέξνπλ θαηά ηελ θνξνινγία, νπόηε ζα 

έρνπκε ηξεηο κεηαβιεηέο: 

D SQ, {P ,P }  

Θα εμεηάζνπκε ηελ πεξίπηωζε:   

Φόξνο ζηελ πνζόηεηα (quantity tax). Δπηβάιιεηαη κνλαδηαίνο θόξνο t , δειαδή θόξνο αλά κνλάδα 

πνζόηεηαο ηνπ πξνϊόληνο, όπωο π.ρ. γίλεηαη ζπλήζωο ζηα θαύζηκα.  Οη ηηκέο ζα ηθαλνπνύλ: 

 
D SP P t   

Σώξα ε ηζνξξνπία ζα θαζνξίδεηαη από ην ζύζηεκα εμηζώζεωλ: 

 

1

D

1

S

D S

P D (Q)

P S (Q)

P P t








 
 


      

Σν παξαπάλω ζύζηεκα 3 εμηζώζεωλ κε 3 αγλώζηνπο θαζνξίδεη ηα λέα κεγέζε ηζνξξνπίαο: 

D Sq, p , p  

Αληηθαζηζηώληαο ηα 
D S{P , P }  από ηηο δύν πξώηεο ζηελ ηξίηε, βξίζθνπκε ηελ θνηλή πνζόηεηα, θαη 

ζηε ζπλέρεηα ηηο δύν ηηκέο. Όια ηα λέα κεγέζε ηζνξξνπίαο εμαξηώληαη από ηνλ θόξν t  : 

 1 1

D SD (Q) S (Q) t q(t) { p (t), q (t)}      

Όπωο θαίλεηαη θαη ζην γξάθεκα ε λέα πνζόηεηα ηζνξξνπίαο q  

βξίζθεηαη ζηελ ηνκή ηεο θακπύιεο δήηεζεο θαη απηήο πνπ 

πξνθύπηεη αλ αλεβάζνπκε ηελ αληίζηξνθε ζπλάξηεζε πξνζθνξάο 

θαηά ην κέγεζνο t , δειαδή εθεί όπνπ ε ηηκή δήηεζεο θαη ε ηηκή 

πξνζθνξάο δηαθέξνπλ θαηά ηνλ θόξν t . ΢ε θάζε πεξίπηωζε, κε 

ηελ επηβνιή θόξνπ, ε πνζόηεηα θαηαλάιωζεο κηθξαίλεη, ελώ ε 

ηηκή ηζνξξνπίαο κεγαιώλεη γηα ηνλ θαηαλαιωηή θαη κηθξαίλεη γηα 

ηνλ παξαγωγό. Γηαθξίλνπκε θαη ηα εμήο κεγέζε ωο εκβαδά 

παξαιιεινγξάκκωλ: 

1. E p q   , έζνδν/δαπάλε ρωξίο θόξν 

2. 
D DE p q , δαπάλε θαηαλαιωηή κε θόξν 

3. 
S SE p q ,  έζνδν παξαγωγνύ κε θόξν 

4. 
D ST E E qt   , ζπλνιηθόο θόξνο (ζθηαγξαθεκέλν ηκήκα). 

γ /δ  

α/β  1D  1S  

p  

q  

P  

Q  

1S t   

sp  

p  t  

q  q  

1S  

1D  

Dp  

T  
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Παξάδεηγκα. Θεωξνύκε ηηο γξακκηθέο ζπλαξηήζεηο δήηεζεο/πξνζθνξάο: 

D: Q 3 2P   , S: Q 1 P     

Με επηβνιή κνλαδηαίνπ θόξνπ t , βξίζθνπκε ην παξαθάηω ζύζηεκα 3  εμηζώζεωλ κε 3 αγλώζηνπο: 

S D{Q,P ,P } . Σν ιύλνπκε θαη βξίζθνπκε όια ηα κεγέζε ωο ζπλαξηήζεηο ηεο παξακέηξνπ t , 

επαιεζεύνληαο θαη ηηο ζρεηηθέο κνλνηνλίεο.  

D

S

D S

Q 3 2P

Q 1 1P

P P t

  


   
  

  S

4 2t
p

3 3
   ,  D S

4 t
p p t

3 3
      ,  S

1 2t
q 1 p

3 3
       

                                      21 2 2 1
T tq t t t t

3 3 3 2

 
     

 
, ζπλνιηθόο θόξνο 

Παξαηήξεζε. Σν θνξνινγηθό έζνδν T  είλαη παξαβνιηθή ζπλάξηεζε ηνπ 

κνλαδηαίνπ θόξνπ. Δίλαη κηθξό όηαλ ν κνλαδηαίνο θόξνο t  είλαη κηθξόο 

αιιά θαη όηαλ είλαη κεγάινο δηόηη ηόηε είλαη κηθξή ε θαηαλάιωζε. 

Ελδηάκεζα έρνπκε κέγηζην θνξνινγηθό έζνδν όηαλ: 

 t 1/ 4     

Αύμεζε ηνπ κνλαδηαίνπ θόξνπ t  ζα πξνθαιέζεη κείσζε ηνπ θνξνινγηθνύ εζόδνπ T  αλ ην t  

είλαη κεγαιύηεξν από ηελ παξαπάλσ θξίζηκε ηηκή t . 

 
Παξαηήξεζε. Αληί γηα θόξν ζηελ πνζόηεηα, ζπλήζωο έρνπκε θόξν ζηελ αμία, ωο εμήο:  

Φόξνο ζηελ αμία (ad valorem, value tax). Δίλαη ν ζπλήζεο πνζνζηηαίνο θόξνο ζηελ κνλαδηαία 

ηηκή, δειαδή ζηελ αμία ηεο πνζόηεηαο. Με ζπληειεζηή θνξνινγίαο τ  (πνζνζηηαίν θόξν: 

%τ 100τ ), νη ηηκέο ζα ζπλδένληαη κε ηε ζρέζε: 

 
D S S D SP P τP P P (1 τ)     ,  γηα θόξν ζηελ θαηαλάιωζε 

 
S D D D SP P τP P P / (1 τ)     ,  γηα θόξν ζηελ παξαγωγή 

΢ηελ πξώηε πεξίπηωζε ν θόξνο πξνζηίζεηαη ζηελ ηηκή ηνπ πξνκεζεπηή ελώ ζηε δεύηεξε 

αθαηξείηαη από ηελ ηηκή ηνπ θαηαλαιωηή. Τπνινγηζηηθά, νη δύν πεξηπηώζεηο δελ δηαθέξνπλ πνιύ 

αλ ην τ  είλαη κηθξό δεθαδηθό, ωο ζπλήζωο,  νπόηε θαη έρνπκε ηελ γλωζηή γξακκηθή πξνζέγγηζε: 

1
1 τ

1 τ
 


 

Παξαπιεύξωο δίλνπκε ηελ ιύζε γξαθηθά ζηελ πεξίπηωζε πνπ 

έρνπκε πνζνζηηαίν θόξν ζηελ θαηαλάισζε. Σώξα ε λέα 

ηζνξξνπία 
D(q, p )  βξίζθεηαη ζηελ ηνκή ηεο θακπύιεο δήηεζεο 

θαη απηήο πνπ πξνθύπηεη αλ  πνιιαπιαζηάδνπκε ηελ 

(αληίζηξνθε) ζπλάξηεζε πξνζθνξάο κε ηνλ ζπληειεζηή (1 τ) :  

 

1

D

1 1 1

S D S

D S

P D (Q)

P S (Q) D (Q) (1 τ)S (Q) {q, p , p }

P (1 τ)P



  




    
 


  

 

1/ 2   

T(t)  

t  

q  q  

p  

Sp  

Dp  
1D  

1S  T  

1(1 τ)S  
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ΠΛΔΟΝΑ΢ΜΑΣΑ 

4. Οξηαθή αμία (Χξεζηκόηεηα) ηεο θαηαλάισζεο 

Ζ αληίζηξνθε ζπλάξηεζε δήηεζεο: 

  1P D (Q)   

έρεη θαηαξρήλ ηελ γλωζηή εξκελεία όπνπ P  είλαη ε κνλαδηαία ηηκή ζηελ νπνία ζα δεηεζεί  

πνζόηεηα Q  ηνπ αγαζνύ. Αιιά επηδέρεηαη θαη κηα ελαιιαθηηθή εξκελεία ωο ε νξηαθή αμία γηα ηνλ 

θαηαλαιωηή κηαο επί πιένλ ηωλ Q  κνλάδωλ ηνπ αγαζνύ πνπ ήδε θαηέρεη, νπόηε εθθξάδεη ηελ 

παξάγωγν κηαο ζπλάξηεζεο ζπλνιηθήο αμίαο ή ρξεζηκόηεηαο (utility): 

 1U(Q) P U(Q) D (Q)    

Σν παξαπάλω καο επηηξέπεη λα ππνινγίζνπκε ηελ ζπλάξηεζε ρξεζηκόηεηαο 

U(Q)  ωο παξάγνπζα, δειαδή νινθιήξωκα, ηεο αληίζηξνθεο ζπλάξηεζεο 

δήηεζεο 1D (Q) , πνπ είλαη κεηξήζηκν κέγεζνο. Δηδηθόηεξα, ε ππεξβάιινπζα 

ρξεζηκόηεηα κηαο θαηαλάιωζεο Q q  (ζε ζρέζε κε ηελ κε θαηαλάιωζε 

Q 0 ) ζα δίλεηαη από ην νινθιήξωκα: 

 
q q

1

0 0
U(q) U(0) U (Q)dQ D (Q)dQ     

Παξαηήξεζε. Ζ κνλαδηαία ηηκή P   ωο νξηαθή αμία εξκελεύεηαη θαη ωο ηηκή αζθάιεηαο ή ηηκή 

εθθίλεζεο (reservation price), κε ηελ παξαθάηω έλλνηα: 

Αλ ε θαηαλάιωζε έρεη ζηελ θαηνρή ηεο πνζόηεηα ηνπ αγαζνύ Q , ηόηε P  είλαη ε (κέγηζηε)  ηηκή πνπ 

ζα δερηεί λα θαηαβάιεη ώζηε λα απνθηήζεη κηα επηπιένλ  κνλάδα ηνπ αγαζνύ, ή ελαιιαθηηθά ε 

ειάρηζηε πνπ ζα δερηεί γηα λα απνρωξηζηεί κηαο κνλάδαο ηνπ αγαζνύ, νξηαθά. 

5. Πιεόλαζκα Καηαλαισηή 
Θεωξνύκε κηα δηαδηθαζία θαηαλάιωζεο όπνπ ε κνλαδηαία ηηκή ελόο αγαζνύ είλαη δνζκέλε:P p . 

Σόηε ζα θαηαλαιωζεί πνζόηεηα q  ε νπνία θαζνξίδεηαη από ηελ ζπλάξηεζε δήηεζεο: 

 q D(p)   

Παξαηεξνύκε ηώξα όηη, αξρίδνληαο από κεδεληθή πνζόηεηα, γηα θάζε 

επηπιένλ κηθξή πνζόηεηα θαηαλάιωζεο ΔQ  ν θαηαλαιωηήο ζα ήηαλ 

δηαηεζεηκέλνο λα ηελ πξνκεζεπηεί κε κνλαδηαία ηηκή ηελ αληίζηνηρε P , ελώ 

ζηελ πξαγκαηηθόηεηα θαηαβάιεη ηελ ρακειόηεξε κνλαδηαία ηηκή ηεο αγνξάο 

p . Γειαδή πξνθύπηεη έλα όθεινο ηνπ θαηαλαιωηή ίζν κε: 
1[P p] Q [D (Q) p] Q       

Καζώο ηα δηαδνρηθά ΔQ  πξνζηίζεληαη, ε θαηερόκελε πνζόηεηα απμάλεη θαη ε ηηκή πέθηεη, 

ζύκθωλα κε ηελ ζπλάξηεζε δήηεζεο. Σειηθά γηα ηελ ζπλνιηθή πνζόηεηα q  ε θαηαλάιωζε ζα έρεη 

ζπλνιηθό όθεινο πνπ  δίλεηαη από ην άζξνηζκα ηωλ παξαιιειόγξακκωλ εκβαδώλ ζην παξαπάλω 

γξάθεκα. Μάιηζηα έλαο κνλνπσιηαθόο πξνκεζεπηήο ζα κπνξνύζε λα απνζπάζεη ην παξαπάλω 

όθεινο είηε δηνρεηεύνληαο ζηελ αγνξά ζηαδηαθά ηηο επηπιένλ κηθξέο πνζόηεηεο είηε θαηεβάδνληαο 

ηελ ηηκή ζηαδηαθά θαιύπηνληαο θάζε θνξά ηελ επηπιένλ δήηεζε. Σν εκβαδό απηό εθθξάδεηαη κε ην 

γλωζηό ωο άζξνηζκα Riemann, ην νπνίν ζην όξην όηαλ ΔQ 0  ζπγθιίλεη ζην νινθιήξωκα: 
q q

1 1

0 0
CS [D (Q) p]dQ D (Q)dQ pq      , πιεόλαζκα ηνπ θαηαλαισηή  (Consumer Surplus)       

Γειαδή, ην πιεόλαζκα ηνπ θαηαλαιωηή εθθξάδεηαη ωο ην παξαπάλω γξακκνζθηαζκέλν ηκήκα, θαη 

ππνινγίδεηαη ωο ε δηαθνξά ηωλ παξαθάηω κεγεζώλ: 

1. Σεο ππεξβάιινπζαο ρξεζηκόηεηαο ηεο θαηαλάιωζεο Q q  (ζε ζρέζε κε ηελ κε θαηαλάιωζε 

Q 0 ) πνπ όπωο είδακε δίλεηαη από ην νινθιήξωκα: 

 
q q

1

0 0
U(q) U(0) U (Q)dQ D (Q)dQ     

2. Σεο δαπάλεο πνπ ηειηθά θαηαβάιεη θαη δίλεηαη από ην θόζηνο ηεο αγνξάο:   

 C pq                                                                                                                                            

1P D (Q)  

p  

q  

CS  

pq  

q  

q
1

0
D (Q)dQ

  
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Παξάδεηγκα. Θεωξνύκε ηελ γξακκηθή εμίζωζε δήηεζεο κε ην 

γξάθεκα παξαπιεύξωο: 

 
3 1

Q 3 2P P Q
2 2

      

Γηα ηηκή p  έρνπκε αληίζηνηρε θαηαλάιωζε q , θαη βξίζθνπκε: 

1. Τπεξβάιινπζα ρξεζηκόηεηα: 

 
q q

1 2

0 0

3 Q 3 1
U(q) U(0) D (Q)dQ dQ q q

2 2 2 4

  
      

 
   γηα q 3  

Γειαδή, ε ζπλάξηεζε ρξεζηκόηεηαο πνπ δεκηνπξγεί ηελ παξαπάλω δήηεζε, δίλεηαη από ηελ ζρέζε: 

 23 1 1
U(Q) U(0) Q Q Q(6 Q)

2 4 4
      γηα Q 3 .  

Μεηά κέλεη ζηαζεξή, όπωο ζην γξάθεκα παξαπιεύξωο, δηόηη ε παξάγωγνο 

είλαη κεδεληθή. Έρνπκε θνξεζκό, θαη δελ ππάξρεη δήηεζε γηα επηπιένλ 

πνζόηεηα. Ζ ηηκή δήηεζεο είλαη κεδεληθή:  

2. Γαπάλε: 

 23 1 3 1
pq ( q)q q q

2 2 2 2
     

3. Σν πιεόλαζκα ηνπ θαηαλαιωηή δίλεηαη από ηελ δηαθνξά ηνπο: 

2 2 23 1 3 1 1
CS(q) [U(q) U(0)] pq [ q q ] [ q q ] q

2 4 2 2 4
         

Σα παξαπάλω ηζρύνπλ κέρξη ην κέγηζην q , πνπ αληηζηνηρεί ζηε κεδεληθή 

ηηκή:  
 p 0 q 3    

Μεηά κέλεη ζηαζεξό.  

Παξαηήξεζε. Αληηθαζηζηώληαο q D(p) , κπνξνύκε λα εθθξάζνπκε όια ηα παξαπάλω κεγέζε ωο 

ζπλαξηήζεηο ηεο κνλαδηαίαο ηηκήο p . Δηδηθόηεξα, εθθξάδνπκε ην πιεόλαζκα ηνπ θαηαλαιωηή ωο 

θζίλνπζα ζπλάξηεζε ηεο κνλαδηαίαο ηηκήο: 

  
2

221 1 3
q 3 2p CS(p) q 3 2p p

4 4 2

 
        

 
 γηα p 3/2  

Γελ ππάξρεη δήηεζε γηα κεγαιύηεξε ηηκή.   

  
Παξάδεηγκα.  Αλ ε ηηκή δηάζεζεο ελόο αγαζνύ είλαη 

1p  ηόηε ν 

θαηαλαιωηήο ζα πξνκεζεπηεί κηα πνζόηεηα 
1q  πνπ θαζνξίδεηαη από ηελ 

ζπλάξηεζε δήηεζεο, θαη ην πιεόλαζκα ηνπ θαηαλαιωηή ζα δίλεηαη από 

ην νινθιήξωκα: 

  
1q

1

1 1
0

CS(q ) [D (Q) p ]dQ   

Αλ έρνπκε κηα κεηαβνιή ζηελ κνλαδηαία ηηκή: 
1 2p p , ηόηε ζα έρνπκε 

κεηαβνιέο ζηελ πνζόηεηα δήηεζεο: 
1 2q q , θαη ζην πιεόλαζκα: 

 
2 1CS(q ) CS(q )  

΢ην γξακκνζθηαζκέλν ηκήκα ηνπ ζρήκαηνο παξαπιεύξωο εθθξάδνπκε γεωκεηξηθά ηελ αύμεζε ηνπ 

πιενλάζκαηνο ζηελ πεξίπηωζε πνπ έρνπκε πηώζε ηεο ηηκήο. Απνηειείηαη από δύν ηκήκαηα: 

 
1 2 1A q (p p )  , όθεινο από ηελ απόθηεζε ηνπ αξρηθνύ 

1q  ζηελ ρακειόηεξε ηηκή 
2p   

2

1

q
1

2
q

B [D (Q) p ]dQ  , όθεινο από ηελ απόθηεζε ηνπ πξόζζεηνπ 
2 1q q   ζηε ηηκή 

2p   

    

 

 

q  
q  

3 / 2  

p  

1P D (Q)  

Q  3  

3 / 2   

CS(p)   

p  

B   

1q
2p

1P D (Q)  

1p

2q

A   

3   

CS(q)   

q  

3  

U(Q) U(0)  

q  Q  
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6. Οξηαθό θόζηνο ηεο παξαγσγήο 

Αληίζηνηρεο έλλνηεο νξίδνληαη γηα ηνλ παξαγωγό/πξνκεζεπηή. Σώξα ε αληίζηξνθε ζπλάξηεζε 

πξνζθνξάο: 

  1P S (Q)   

έρεη θαηαξρήλ ηελ γλωζηή εξκελεία όπνπ P  είλαη ε ηηκή ζηελ νπνία ζα πξνζθεξζεί ε πνζόηεηα Q . 

Αιιά επηδέρεηαη θαη κηα ελαιιαθηηθή εξκελεία ωο ην νξηαθό θόζηνο κηαο κνλάδαο ηνπ πξνηόληνο, 

νπόηε εθθξάδεηαη ωο ε παξάγωγνο κηαο ζπλάξηεζεο ζπλνιηθνύ θόζηνπο (cost): 

 1C(Q) P C (Q) S (Q)      

Σν παξαπάλω καο επηηξέπεη λα ππνινγίζνπκε ηελ ζπλάξηεζε θόζηνπο C(Q)  

ωο παξάγνπζα, δειαδή νινθιήξωκα, ηεο αληίζηξνθεο ζπλάξηεζεο 

πξνζθνξάο: 1S (Q) , πνπ είλαη παξαηεξήζηκν κέγεζνο. Δηδηθόηεξα, ην 

ιεηηνπξγηθό (κεηαβιεηό) θόζηνο κηαο παξαγωγήο Q q  (ζε ζρέζε κε ηελ 

κεδεληθή: Q 0 ) ζα δίλεηαη από ην νινθιήξωκα: 

 
q q

1

0 0
C(q) C(0) C (Q)dQ S (Q)dQ     

Παξαηήξεζε. Ζ παξαπάλω ηηκή πξνζθνξάο εθθξάδεηαη θαη ωο ηηκή αζθάιεηαο ή ηηκή 

εθθίλεζεο (reservation price) γηα ηνλ πξνκεζεπηή, κε ηελ παξαθάηω έλλνηα: 

Αλ έρεη ήδε πξνζθέξεη κηα πνζόηεηα ηνπ πξνηόληνο Q , ηόηε P  είλαη ε ειάρηζηε ηηκή ζηελ νπνία ζα 

πξνζθέξεη κηα επηπιένλ κνλάδα ηνπ πξνηόληνο. Δίλεηαη από ην νξηαθό θόζηνο. 

7. Πιεόλαζκα ηνπ πξνκεζεπηή 
Θεωξνύκε ηώξα κηα δηαδηθαζία παξαγωγήο όπνπ ε κνλαδηαία ηηκή  ηνπ πξνηόληνο είλαη δνζκέλε: 

P p . Σόηε ζα δηαηεζεί πνζόηεηα q  ε νπνία θαζνξίδεηαη από ηελ ζπλάξηεζε πξνζθνξάο: 

 1q S(p) p S (q)     

Παξαηεξνύκε ηώξα όηη, αξρίδνληαο από κεδεληθή πνζόηεηα, γηα θάζε 

επηπιένλ κηθξή πνζόηεηα ΔQ  ε παξαγωγή ζα ήηαλ πξόζπκε λα ηελ 

δηαζέζεη κε κνλαδηαία ηηκή 1P S (Q) , ελώ ζηελ πξαγκαηηθόηεηα ηελ 

δηαζέηεη ζηελ κνλαδηαία ηηκή ηεο αγνξάο p . Γειαδή πξνθύπηεη έλα όθεινο 

ηνπ πξνκεζεπηή ίζν κε: 
1[p P]ΔQ [p S (Q)]ΔQ     

Καζώο ηα δηαδνρηθά ΔQ  πξνζηίζεληαη, ε παξαγόκελε πνζόηεηα απμάλεη θαη ε ηηκή αλεβαίλεη 

ζύκθωλα κε ηελ ζπλάξηεζε πξνζθνξάο. Σειηθά γηα ηελ ζπλνιηθή πνζόηεηα q  ε παξαγωγή ζα έρεη 

ζπλνιηθό όθεινο πνπ δίλεηαη από ην άζξνηζκα ηωλ παξαιιειόγξακκωλ εκβαδώλ ζην παξαπάλω 

γξάθεκα. Μάιηζηα έλαο κνλνςσληθόο θαηαλαισηήο ζα κπνξνύζε λα απνζπάζεη ην παξαπάλω 

όθεινο είηε δεηώληαο ζηαδηαθά ηηο επηπιένλ κηθξέο πνζόηεηεο είηε αλεβάδνληαο ηελ ηηκή ζηαδηαθά 

θαηαλαιώλνληαο θάζε θνξά ηελ πξόζζεηε πξνζθνξά. Σν εκβαδό απηό εθθξάδεηαη κε ην γλωζηό 

άζξνηζκα Riemann, ην νπνίν ζην όξην όηαλ ΔQ 0  ζπγθιίλεη ζην παξαθάηω νινθιήξωκα θαη 

θαιείηαη πιεόλαζκα ηνπ πξνκεζεπηή (Supply Surplus): 

 
q q

1 1

0 0
SS(q) [p S (Q)]dQ pq S (Q)dQ       

Γεωκεηξηθά δίλεηαη από ην γξακκνζθηαζκέλν εκβαδό ζην παξαπάλω ζρήκα.  

Παξαηήξεζε. Γηαπηζηώλνπκε όηη ην πιεόλαζκα ηνπ πξνκεζεπηή εθθξάδεηαη ωο ε δηαθνξά ηωλ 

παξαθάηω δύν κεγεζώλ: 

1. Σν κεηαβιεηό (ππεξβάιινλ, ιεηηνπξγηθό) θόζηνο ηεο ζπλνιηθήο παξαγωγήο Q q  πνπ 

ζύκθωλα κε ηα παξαπάλω δίλεηαη από ην νινθιήξωκα: 
q q

1

0 0
C(q) C(0) C (Q)dQ S (Q)dQ     

2. Σo έζνδν πνπ ζηελ πξαγκαηηθόηεηα εηζπξάηηεη  θαη δίλεηαη από ην κέγεζνο: 

 R pq   

 

p  

1P S (Q)  

q  

SS   

q  

q
1

0
S (Q)dQ

  
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Παξάδεηγκα. Θεωξνύκε ηελ γξακκηθή ζπλάξηεζε πξνζθνξάο: 

 Q 1 P P 1 Q      ,   

Γηα ηηκή p  θαη αληίζηνηρε πξνζθνξά q , βξίζθνπκε: 

1. Λεηηνπξγηθό θόζηνο: 
q q

1 2

0 0

1
C(q) C(0) S (Q)dQ (1 Q)dQ q q

2

         

Γειαδή, ε ζπλάξηεζε κεηαβιεηνύ θόζηνπο, είλαη: 

 21
VC(Q) C(Q) C(0) Q Q

2
         

2. Έζνδν: 

 2pq p(1 q) q q     

3. Πιεόλαζκα ηνπ πξνκεζεπηή: 

2 2 21 1
SS(q) pq [C(q) C(0)] (q q ) (q q ) q

2 2
          γηα q 0    

Παξαηήξεζε. Αληηθαζηζηώληαο από ηελ ζπλάξηεζε πξνζθνξάο κπνξνύκε λα 

εθθξάζνπκε ην πιεόλαζκα θαη ωο αύμνπζα ζπλάξηεζε ηεο ηηκήο p   

 2 21 1
q 1 p SS(p) q (p 1)

2 2
         γηα p 1   

Γηα κηθξόηεξεο ηηκέο p  δελ ππάξρεη πξνζθνξά νύηε θόζηνο, θαη ην πιεόλαζκα είλαη κεδεληθό.                        

   

8. ΢πλνιηθό πιεόλαζκα ζηελ ηζνξξνπία 
Θεωξνύκε ηελ δήηεζε θαη ηελ πξνζθνξά ζε ηζνξξνπία, νπόηε ε πνζόηεηα θαη ε ηηκή δήηεζεο ζα 

ζπκπίπηνπλ κε ηελ πνζόηεηα θαη ηελ ηηκή πξνζθνξάο: 

 ή

1

1

Q D(P) P D (Q)
(q,p)

Q S(P) P S (Q)





  
 

   
 

Δπίζεο, ε δαπάλε ηεο θαηαλάιωζεο ζα ζπκπίπηεη κε ην έζνδν ηεο παξαγωγήο: 

R C pq   

΢ην πξώην γξάθεκα παξαθάηω, δείρλνπκε ην πιεόλαζκα θαηαλαιωηή: 
q

1

0
CS D (Q)dQ pq     

΢ην δεύηεξν γξάθεκα δείρλνπκε ην πιεόλαζκα πξνκεζεπηή: 
q

1

0
SS pq S (Q)dQ    

 
πιενλάζκαηα ζηελ ηζνξξνπία 

 

Σν άζξνηζκά ηνπο θαιείηαη ζπλνιηθό πιεόλαζκα (Total Surplus), όπωο ζην ηξίην γξάθεκα. ΢ην 

άζξνηζκα ν ελδηάκεζνο όξνο pq  απαιείθεηαη θαη βξίζθνπκε όηη: 

Τν ζπλνιηθό πιεόλαζκα ζηελ ηζνξξνπία ηζνύηαη κε ηε δηαθνξά ηεο  λειτοσργικής τρησιμότητας  γηα 

ηνλ θαηαλαιωηή θαη ηνπ λειτοσργικού κόστοσς γηα ηνλ πξνκεζεπηή:  

q q
1 1

0 0

TS CS SS [U(q) U(0)] [C(q) C(0)]

D (Q)dQ S (Q)dQ 

     

  
 

P  

1D  

1S  

p  p  

q  
Q  

p  

p  

p  

Q  

P  

p  1D  

1S  

1D  

1S  

q  q  

SS  

CS  

q  

1S  

1D  TS  TS  

q   

p   

1  

VC(Q)  

Q  

Q  

1P S (Q)  

SS(p)
p  1  

SS(q)  
q  
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Γεωκεηξηθά δίλεηαη από ην εκβαδό κεηαμύ ηεο θακπύιεο δήηεζεο θαη ηεο θακπύιεο πξνζθνξάο, 

όπωο θαίλεηαη ζην ηξίην γξάθεκα. Τπνινγίδεηαη θαη απεπζείαο ωο ην νινθιήξωκα ηεο δηαθνξάο 

ηωλ δύν  αληίζηξνθωλ ζπλαξηήζεωλ, δήηεζεο θαη πξνζθνξάο: 
q

1 1

0
TS [D (Q) S (Q)]dQ    

Παξαηήξεζε. Δλαιιαθηηθά, κπνξεί λα ππνινγηζηεί θαη κε άμνλα νινθιήξωζεο ηνλ P , ωο ην 

εκβαδό θάηω από ηηο θακπύιεο ηωλ δύν ζπλαξηήζεωλ, πξνζθνξάο θαη δήηεζεο, όπωο ζην ηέηαξην 

γξάθεκα παξαπάλω όπνπ ε νινθιήξωζε γίλεηαη ζηνλ θαηαθόξπθν άμνλα: 
p p

p p
TS S(P)dP D(P)dP    

Παξαζηήζακε κε p  ηελ ειάρηζηε ηηκή πξνζθνξάο πνπ κπνξεί λα είλαη θαη κεδεληθή, θαη p  ηελ 

κέγηζηε ηηκή δήηεζεο πνπ κπνξεί λα είλαη θαη άπεηξε. 

 
Παξάδεηγκα. Θεωξνύκε ηηο γξακκηθέο ζπλαξηήζεηο δήηεζεο-πξνζθνξάο πνπ εμεηάζακε ζηα δύν 

πξνεγνύκελα παξαδείγκαηα θαη ππνινγίδνπκε πξώηα ηα κεγέζε ηζνξξνπίαο: 

 
1

1

D : Q 3 2P D : P 3 / 2 Q / 2
{p 4 / 3, q 1/ 3}

S : Q 1 P S : P 1 Q





    
    

      
 

Γηα ην ζπλνιηθό πιεόλαζκα βξίζθνπκε: 

 

q 1/2 1/2
1 1

0 0 0

2 1/3

0

TS [D (Q) S (Q)]dQ [(3 / 2 Q / 2) (1 Q)]dQ (1/ 2 3Q / 2)dQ

Q / 2 3Q / 4 1/ 6 3 / 36 3 / 36 1/ 12

        

     

  
   

Παξαηήξεζε. Σν ίδην βξίζθνπκε αλ αζξνίζνπκε ηα πιενλάζκαηα ζηα δύν πξνεγνύκελα 

παξαδείγκαηα, γηα q 1/ 3 : 

 2 2CS(q) SS(q) q / 4 q / 2 CS SS 1/ 36 1/ 18 3 / 36 1/ 12                                           

        

9. Φόξνο-Απώιεηα πιενλάζκαηνο 
Θα εμεηάζνπκε ηώξα ηελ επίδξαζε ηνπ θόξνπ ζηα πιενλάζκαηα. Όπωο δηαπηζηώζακε 

πξνεγνπκέλωο, ε επηβνιή θόξνπ t  αλά κνλάδα πξνϊόληνο έρεη ωο απνηέιεζκα ηελ κείωζε ηεο 

πνζόηεηαο θαηαλάιωζεο, ηελ αύμεζε ηεο ηηκήο γηα ηνλ θαηαλαιωηή θαη ηελ κείωζε ηεο ηηκήο γηα 

ηνλ πξνκεζεπηή, ζε ζρέζε κε ηα αξρηθά κεγέζε ηζνξξνπίαο, όπωο θαίλεηαη ζην ζρήκα: 

S D{q ,p } {q(t),p (t),p (t)}    όπνπ: 
D Sp p t  : θόξνο  

Παξάδεηγκα. Θεωξνύκε ηηο εμηζώζεηο δήηεζεο-πξνζθνξάο: 
1

1

D : Q 2 P D : P 2 Q

S : Q 1 P S : P 1 Q





    
 

      
,  (q 1/ 2, p 3 / 2)    

Ζ επηβνιή θόξνπ t  ζα καο δώζεη ηηο λέεο ηηκέο ηζνξξνπίαο: 

D

S S D

D S

Q 2 P
1 t 3 t 3 t

Q 1 P q , p , p
2 2 2

P P t

  
  

      
  

  γηα 0 t 1    

Tα ζρεηηθά κεγέζε ππνινγίδνληαη ωο εμήο: 

1. Σν πιεόλαζκα θαηαλαιωηή, δίλεηαη από ην εκβαδό ηεο ηξηγωληθήο πεξηνρήο CS: 
q q

1 2 2

D D D
0 0

CS(t) [D (Q) p ]dQ [2 Q p ]dQ (2 p )q q / 2 (1 t) / 8            

2.  Σν πιεόλαζκα πξνκεζεπηή δίλεηαη από ην εκβαδό ηεο ηξηγωληθήο πεξηνρήο SS: 
q q

1 2 2

S S S
0 0

SS(t) [p S (Q)]dQ [p 1 Q]dQ (p 1)q q / 2 (1 t) / 8            

3. Σν ζπλνιηθό πιεόλαζκα είλαη: 

 2TS CS SS (1 t) / 4      

4. Ο θόξνο δίλεηαη από ην εκβαδό ηεο γξακκνζθηαζκέλεο πεξηνρήο: 
 T tq t(1 t) / 2     

p  
t  

q  q  

1S  

1D  

Dp  

Sp  

CS  

SS  

T  LS  
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5. Σν απνιεζζέλ πιεόλαζκα (Lost Surplus) δίλεηαη από ην εκβαδό ηεο ηξηγωληθήο πεξηνρήο LS: 
q 1/2

1 1 2 1/2 2

q
q q

2 2

LS(t) [D (Q) S (Q)]dQ (1 2Q)dQ Q Q 1/ 4 (q q )

1/ 4 (1 t) / 2 (1 t) / 4 t / 4



         

     

   

Σν άζξνηζκα ηωλ παξαπάλω {3,4,5} είλαη είλαη ίζν κε ην αξρηθό πιεόλαζκα 1/ 4  πνπ αληηζηνηρεί 

ζε κεδεληθό θόξν.                                                                                                                             


