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(Χi) με τις τιμές της 
εξαρτημένης (Ψi)

συντελεστές 
παλινδρόμησης



Οικονομικό Πανεπιστήμιο Αθηνών                                                                                                                                                                    Δρ. Τρύφωνας 
Λεμοντζόγλου 
Μάθημα: “Εφαρμογές Στατιστικών Μεθόδων σε Επιχειρησιακά Προβλήματα”
Συνάντηση: 9η 

country

tot_edu

c

mil_ex

p BOM

fem_em

p

1 2017 Austria 11 0,8 42 52

2 2017 Belgium 12 0,9 40 45

3 2017 Denmark 15 1,1 54 54

4 2017 Finland 12 1,4 45 51

5 2017 France 10 1,9 60 46

6 2017 Germany 11 1,2 35 53

7 2017 Ireland 13 0,3 38 52

8 2017 Luxembourg 9 0,6 41 51

9 2017 Netherlands 12 1,2 51 55

10 2017 Norway 16 1,6 56 58

11 2017 Sweden 16 1,0 55 57

12 2017
United 

Kingdom 14 1,8 48 55

Ψ: εξαρτημένη
(“γυναικεία εργασία”)

Χ1: ανεξάρτητη
(“κρατικές δαπάνες για την 
εκπαίδευση”)

ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ υπολογισμού των 
συντελεστων της παλινδρόμησης 
στο απλό γραμμικό μοντέλο

πραγματικά δεδομένα: πηγή Παγκόσμια Τράπεζα
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Ψ1 = α + β * Χ1 + ε1 
Ψ2 = α + β * Χ2 + ε2
Ψ3 = α + β * Χ3 + ε3

                  …

Ψ10 = α + β * Χ10 + ε10
Ψ11 = α + β * Χ11 + ε11
Ψ12 = α + β * Χ12 + ε12 
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-1
α β

γ δ

1/nΣΧ^2-(ΣΧ)^2
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-ΣΧ         n

ΣΨ

ΣΧΨ 
=1/12*1.957-22.801

1.957  -151

-151      12

629

7.982 

=1/683
25.671
805 =

37,58
1,17
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κατανάλωση χρέος μισθοί
2026 148 372 69

2025 145 366 66

2024 143 364 63

2023 141 369 60

2022 138 368 56

2021 127 364 53

2020 121 351 49

2019 129 331 52

2018 126 335 50

2017 123 318 48

2016 120 315 48

2015 119 312 47

Ψ Χ1
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*

-1α β

γ δ

1/nΣΧ^2-(ΣΧ)^2
ΣΧ^2    -ΣΧ

-ΣΧ         n

ΣΨ

ΣΧΨ 
=1/12*37.114-437.847

37.114  -662

-662      12

1.580

87.983 

=1/7.521
395.374
9.836 =

52,56
1,30
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παλινδρόμησης
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Προβλέψεις  
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Αν μισθοί = 75 δισ. → Ψο= 56,92 + 1,3568*(75) = 158,68 δισ.
Αν μισθοί = 42 δισ. → Ψο= 56,92 + 1,3568*(42) = 113,90 δισ.   
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Προβλεπτικά Σενάρια: 

αισιόδοξο: ανεργία (Χ1ο =7%), επενδύσεις (Χ2ο=43 δισ.)
→ Ψο = 118,07-0,6994*7 + 0,9360*43 =    
              118,07-4,8958+40,248= 153,42 (δισ.)  

απαισιόδοξο: ανεργία (Χ1ο =28%), επενδύσεις (Χ2ο=18 δισ.)
→ Ψο = 118,07-0,6994*28 + 0,9360*18 =
              118,07-19,5832+16,848= 115,33 (δισ.) 

συγκρατημένο: ανεργία (Χ1ο =21%), επενδύσεις (Χ2ο=24 δισ.)
→ Ψο = 118,07-0,6994*21 + 0,9360*24 =
              118,07-13,988+22,464= 126,54 (δισ.) 
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Διάστημα 
Εμπιστοσύνης 
για τους πραγματικούς 
συντελεστές β 
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Ο πίνακας στα αριστερά δίνει τα 
αποτελέσματα της παλινδρόμησης 
για το μοντέλο: 

Ψi = α + β1 * Χ1_i + + β2 * Χ2_i+εi

όπου:

Ψ → κατανάλωση 
Χ1 → ανεργία 
Χ2 → επενδύσεις
n=12 (παρατηρήσεις)  

Να κατασκευαστούν τα διαστήματα εμπιστοσύνης 
στο επίπεδο α=5% για τους πραγματικούς συντελεστές β  
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Ο πίνακας στα αριστερά δίνει τα 
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Ψi = α + β1 * Χ1_i +β2 * Χ2_i +εi

όπου:

Ψ → κατανάλωση 
Χ1 → μισθοί
Χ2 → χρέος
n=12 (παρατηρήσεις)  

Να κατασκευαστούν τα διαστήματα εμπιστοσύνης 
στο επίπεδο α=1% για τους πραγματικούς συντελεστές β  
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