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3η Άσκηση: παράδοση Κυριακή 19/1/2025 
 
 
1. Για ένα νόμισμα θέλετε να διαπιστώσετε εάν είναι «δίκαιο», δηλαδή εάν η 

συχνότητες εμφάνισης κορώνας και γραμμάτων -εάν πραγματοποιούσατε 
άπειρες ρίψεις- θα ήταν ίσες. Πραγματοποιείτε 𝑛 = 50 ρίψεις και 
εμφανίζονται 29 κορώνες. 
a. Δώστε ένα 95% διάστημα εμπιστοσύνης για τη συχνότητα εμφάνισης 

κορώνας. 
b. Τι συμπεράνετε για το εάν το νόμισμα είναι δίκαιο σε επίπεδο 

σημαντικότητας 5%; 
c. Πόσες ρίψεις θα έπρεπε να πραγματοποιήσετε εάν το περιθώριο 

λάθους στο διάστημα του ερωτήματος (a) θα θέλατε να είναι μικρότερο 
του 1%; 

 
2. Στην Ελλάδα (με πληθυσμό 10 εκατομμυρίων περίπου) οι δημοσκοπήσεις 

εκτίμησης ποσοστού ψηφοφόρων χρησιμοποιούν γύρω στα 1100 άτομα για 
την κατασκευή 95% διαστημάτων εμπιστοσύνης με περιθώριο σφάλματος 
3%. Πόσα άτομα απαιτούνται για την πραγματοποίηση αντίστοιχων 
δημοσκοπήσεων στις Η.Π.Α (με πληθυσμό περίπου 300 εκατομμυρίων) για 
κατασκευή διαστημάτων εμπιστοσύνης με το ίδιο περιθώριο σφάλματος και 
επίπεδο εμπιστοσύνης; Δικαιολογήστε την απάντησή σας. 
 

3. Εδώ θα εξετάσουμε τη σχέση μεταξύ φύλου και καπνίσματος σε έναν 
πληθυσμό από όπου λαμβάνεται ένα απλό τυχαίο δείγμα που δίδεται στον 
Πίνακα 1. 

a. Διατυπώστε έναν 𝑧 έλεγχο υπόθεσης που να εξετάζει την ύπαρξη 
σχέσης μεταξύ φύλου και καπνίσματος και εφαρμόστε τον στα 
δεδομένα του Πίνακα 1. 

b. Δώστε ένα 95% διάστημα εμπιστοσύνης για τη διαφορά του 
ποσοστού καπνιστών μεταξύ ανδρών και γυναικών. 

c. Διατυπώστε έναν 𝜒2 έλεγχο σημαντικότητας που να εξετάζει την 
ύπαρξη σχέσης μεταξύ φύλου και καπνίσματος και δώστε ένα πίνακα 
συνάφειας βάσει των δεδομένων του Πίνακα 1. 

d. Δώστε το p value του 𝜒2 ελέγχου και συγκρίνετε με το ερώτημα (a). 

4. Παρασκευάζονται περισσότερα κόκκινα smarties (χρωματιστά σοκολατένια 
κουφετάκια) από ότι μπλε; Αγοράζετε μια συσκευασία από το περίπτερο 
όπου βρίσκετε 22 καφέ, 19 κόκκινα, 16 κίτρινα, 15 μπλε και 8 πράσινα      
κουφέτα.  

a. Απαντήστε στο παραπάνω ερώτημα εφαρμόζοντας ένα έλεγχο 
σημαντικότητας. 



 

 

b. Το 2009 είχε μετρηθεί με μεγάλη ακρίβεια το ποσοστό εμφάνισης των 
χρωμάτων καφέ, κόκκινο, κίτρινο, μπλε και πράσινο, το οποίο βρέθηκε 
ότι ήταν 19.8%, 17.8%, 17.6%, 19.6%, 25.2% αντίστοιχα. Έχει αλλάξει 
η κατανομή αυτή από τότε; 

c. Η αναλογία χρωμάτων στα smarties είναι ίδια με αυτή στα M&Ms (άλλο 
προϊόν χρωματιστών σοκολατένιων κουφέτων); Ανοίγοντας μια 
συσκευασία M&Ms βρίσκετε 10 καφέ, 12 κόκκινα, 20 κίτρινα, 9 μπλε και 
5 πράσινα. 

Πίνακας 1 
α/α ΦΥΛΟ ΚΑΠΝΙΣΤΗΣ α/α ΦΥΛΟ ΚΑΠΝΙΣΤΗΣ α/α ΦΥΛΟ ΚΑΠΝΙΣΤΗΣ 

1 Α ΝΑΙ 21 Γ ΌΧΙ 41 Γ ΌΧΙ 

2 Α ΌΧΙ 22 Γ ΌΧΙ 42 Γ ΝΑΙ 

3 Α ΌΧΙ 23 Γ ΌΧΙ 43 Α ΌΧΙ 

4 Α ΝΑΙ 24 Α ΌΧΙ 44 Α ΌΧΙ 

5 Γ ΝΑΙ 25 Α ΌΧΙ 45 Α ΌΧΙ 

6 Α ΝΑΙ 26 Γ ΝΑΙ 46 Γ ΝΑΙ 

7 Γ ΝΑΙ 27 Γ ΝΑΙ 47 Γ ΌΧΙ 

8 Γ ΌΧΙ 28 Α ΝΑΙ 48 Γ ΌΧΙ 

9 Γ ΌΧΙ 29 Α ΌΧΙ 49 Α ΝΑΙ 

10 Α ΝΑΙ 30 Γ ΝΑΙ 50 Α ΌΧΙ 

11 Γ ΌΧΙ 31 Γ ΌΧΙ 51 Α ΝΑΙ 

12 Γ ΌΧΙ 32 Α ΌΧΙ 52 Α ΌΧΙ 

13 Α ΌΧΙ 33 Γ ΝΑΙ 53 Γ ΝΑΙ 

14 Γ ΌΧΙ 34 Α ΌΧΙ 54 Γ ΝΑΙ 

15 Α ΝΑΙ 35 Α ΝΑΙ 55 Α ΝΑΙ 

16 Α ΝΑΙ 36 Α ΌΧΙ 56 Γ ΝΑΙ 

17 Γ ΌΧΙ 37 Α ΌΧΙ 57 Α ΌΧΙ 

18 Γ ΝΑΙ 38 Γ ΌΧΙ 58 Α ΝΑΙ 

19 Γ ΌΧΙ 39 Γ ΌΧΙ 59 Γ ΝΑΙ 

20 Α ΌΧΙ 40 Γ ΝΑΙ 60 Α ΌΧΙ 

 

Σχόλια/οδηγίες:  

1. Πριν την εξαγωγή συμπερασμάτων (διαστήματα εμπιστοσύνης ή ελέγχους 
σημαντικότητας), είναι πολύ σημαντικό να διαπιστώνετε αν τα δεδομένα είναι 
κατάλληλα για την ακρίβεια των εκάστοτε μεθόδων, σύμφωνα με τα κριτήρια που 
έχουν ειπωθεί στις διαλέξεις.  

2. Μπορείτε να χρησιμοποιήσετε όποιο λογισμικό στατιστικών υπολογισμών θέλετε. 

3. Μπορείτε να κάνετε τις ασκήσεις ατομικά ή σε ομάδες 2 ατόμων. Εργασίες ομάδων θα 
παραδίνονται μόνο από το ένα μέλος (μην ξεχάσετε να αναφέρετε τα ονόματα/ΑΜ όλων 
των μελών!) 
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