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1. Ορίζουµε τη σχέση R στο σύνολο των ακέραιων Z , ως εξής: ( ),a b R∈  εάν 

και µόνον εάν 2 2 3a b k− =  για .k∈Z  Είναι η R  σχέση ισοδυναµίας; 
(Αιτιολογήσατε πλήρως την απάντησή σας) 

2. Να αποδειχθεί ότι το σύνολο των πραγµατικών αριθµών µεταξύ 0 και 1 δεν 
είναι αριθµήσιµο σύνολο. 

3. Να αποδειχθεί ότι ο προτασιακός τύπος ( )p q p q∨ ↔¬ ¬ ∧¬  είναι 

ταυτολογία. Στη συνέχεια να αποδειχθεί ότι το { },¬ ∧  είναι πλήρες σύνολο. 

4. (α) Με πόσους τρόπους µπορούµε να τοποθετήσουµε  2 Α, 4 Β και 3 Γ στη 
σειρά; (β) Σε πόσες από τις παραπάνω τοποθετήσεις τα 2 Α είναι συνεχόµενα; 

5. Έστω σύνολο Α, το οποίο περιέχει 20 στοιχεία και έστω  , ,a b c  τρία από τα 
στοιχεία του. Να βρεθεί ο αριθµός των υποσυνόλων του Α που έχουν 6 
στοιχεία και περιέχουν το πολύ   δύο από τα , , .a b c  

6. Έστω απλό γράφηµα G µε 12 κορυφές και µε ακολουθία βαθµών κορυφών 
(8,8,5,5,4,4,4,4,4,4,4,4). Πόσες ακµές έχει το G; (Αιτιολογήσατε πλήρως την 
απάντησή σας) 

7. Έστω G  συνεκτικό επίπεδο γράφηµα . Να αποδειχθεί ότι 
( ) ( ) ( ) 2.G f G Gν ε+ = +  ( Με  ( )f G  συµβολίζουµε τον αριθµό των εδρών 

του )G  
8. Έστω G απλό γράφηµα µε ( ) 2Gδ ≥ . Να αποδειχθεί ότι το G  περιέχει κύκλο. 
 
 
 
 
Βαθµολογία: Θέµατα 1,6,8 από 1 µονάδα, θέµατα 2,4,5,7 από 1,5 µονάδες και στο 
θέµα 3 αντιστοιχούν 2 µονάδες. Σύνολο µονάδων: 11 
 

∆ΙΑΡΚΕΙΑ ΕΞΕΤΑΣΗΣ: 2 ΩΡΕΣ 
 
 
 


