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TUTORIAL 1 

1) ΝΔΟ  Α=(Α-Β) U(ΑΒ)

2) Να απλοποιηθεί η παράσταση     ΑU(Β-ΑΒ) U(Γ-ΑΓ)

3) Να αποδείξετε την τριγωνική ανισότητα: , ,a b a b a b a b- £ + £ + " ÎÂ  

4) ΝΔ επαγωγικά ότι  "  θετικό ακέραιο 3n ³    ισχύει   ( ) 11 n nn n ++ <  και  ! nn n³ , n"

5) Αν  4 , 3 2z i w i= - = +  ,  να βρείτε τους   , , , zz w z w z w
w

+ - ×

6) Αν  1 2z i= - ,  να βρείτε τον  1z-

Έστω yixz +=  μιγαδικός αριθμός. Ο αντίστροφος του μιγαδικού αριθμού biaz +=  είναι ο αριθμός 1 1z
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8) Να βρείτε τo μέτρο του
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Σαν μέτρο 2 2r z x y= = +  ή απόλυτη τιμή του z  ορίζεται το μήκος του διανύσματος OM . 

Συζυγής μιγαδικός αριθμός του yixz +=  είναι ο μιγαδικός αριθμός yixz -= . Οι μιγαδικοί αριθμοί  yixz +=

και yixz -=  είναι συμμετρικοί ως προς τον πραγματικό άξονα.  

9) Δίνεται ο αριθμός iz += 3 . Να βρεθεί η τριγωνομετρική μορφή του.

Πολική ή τριγωνομετρική μορφή μιγαδικών αριθμών: 
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Κάθε μιγαδικός αριθμός z  εκτός από την καρτεσιανή του μορφή yixz += , έχει και την πολική ή τριγωνομετρική 

του μορφή, η οποία είναι:        ( )qq sincos irz += ,

όπου r  είναι το μέτρο του μιγαδικού αριθμού z  και q  είναι το πρωτεύον ή κύριο όρισμα του μιγαδικού αριθμού 
z , το οποίο συμβολίζεται ( ) q=zarg . Η γωνία q  ορίζεται από τον ημιάξονα xO  και το διάνυσμα OM .

Παρατήρηση: 

Κάθε γωνία q ¢  με το ίδιο ημίτονο και το ίδιο συνημίτονο με την q  λέγεται 
όρισμα του z  και διαφέρει από τη q  κατά ακέραιο πολλαπλάσιο του p2 . 

Άρα: pq k2+ .  Από το σχήμα είναι φανερό ότι για: pq 20 <£  
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Η απόδειξη της τριγωνομετρικής μορφής, μπορεί να γίνει απλά, ως εξής: 
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Παρατήρηση:  Η τριγωνομετρική μορφή μας βοηθά στον πολλαπλασιασμό και στη διαίρεση μιγαδικών αριθμών. 

10) Να υπολογιστεί η παράσταση
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(Υπόδειξη:  Χρησιμοποιείστε το Θεώρημα (De Moivre) 
Έστω ( )qq sincos irz += . Τότε για κάθε φυσικό αριθμό n  έχουμε:

( ) ( )( )qq ninrz nn sincos += ,  όπου n ακέραιος αριθμός.
Το Θεώρημα του De Moivre ισχύει και όταν ο εκθέτης είναι αρνητικός ακέραιος.) 
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Έστω Α σύνολο ακολουθιών με όρους 0 και 1. Τότε το Α είναι υπεραριθμήσιμο.

ΝΔ αν τα ακόλουθα σύνολα είναι αριθμήσιμα ή υπεραριθμήσιμα



ΙΔΙΟΤΗΤΕΣ ΣΥΝΟΛΩΝ 




