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Φξνληηζηήξην.Εθ.III(Α) 
1.  

Σε κηα επηρείξεζε, ν δηεπζπληήο πσιήζεσλ ακείβεηαη κε 20%  επί ησλ εηήζησλ 

εηζπξάμεσλ. Αλ ε πνζόηεηα Q  δήηεζεο ηνπ πξνηόληνο σο ζπλάξηεζε ηεο κνλαδηαίαο 

ηηκήο P   είλαη Q 100 P  , θαη ην θόζηνο παξαγσγήο είλαη  C 10 2Q , λα βξεζεί  ε  

ηηκή P  πνπ κεγηζηνπνηεί ην θέξδνο: 

1. γηα ηνλ επηρεηξεκαηία 2. γηα ηνλ πσιεηή αληίζηνηρα. 

2.   
Έλαο εθδόηεο έρεη δηαπηζηώζεη όηη ν αξηζκόο πσιήζεσλ Q  ελόο βηβιίνπ εμαξηάηαη από 

ηελ ηηκή ηνπ P , όπνπ Q α βP   είλαη ε ζπλάξηεζε δήηεζεο. Τν θόζηνο ηεο έθδνζεο 

αλά βηβιίν είλαη w , ελώ ηα ζπγγξαθηθά δηθαηώκαηα νξίδνληαη σο έλα πνζνζηό κε 

ζπληειεζηή m 1  ησλ ζπλνιηθώλ εζόδσλ από ηελ πώιεζε.  Να δηαπηζησζεί όηη ε ηηκή 

δηάζεζεο πνπ κεγηζηνπνηεί ην θέξδνο γηα ηνλ εθδόηε είλαη κεγαιύηεξε από ηελ ηηκή 

δηάζεζεο  πνπ κεγηζηνπνηεί ην έζνδν γηα ηνλ ζπγγξαθέα.  

3.  
Μηα επηρείξεζε παξάγεη πνζόηεηα Q , κε: 

1. Σπλάξηεζε εζόδσλ R(Q)  αύμνπζα θνίιε κε R(0) 0 . 

2. Σπλάξηεζε θόζηνπο C(Q)  αύμνπζα θπξηή κε C(0) 0 . 

Αλ ππόθεηηαη θαη ζε θνξνινγία t  αλά κνλάδα παξαγόκελνπ πξντόληνο 

α) Να δηαπηζησζεί όηη ε παξαγόκελε πνζόηεηα πνπ κεγηζηνπνηεί ην θέξδνο είλαη 

θζίλνπζα ζπλάξηεζε ηνπ ζπληειεζηή θνξνινγίαο t .  

β) Να δηεξεπλεζεί ε πεξίπησζε λα κελ ππάξμεη παξαγσγή αλ ν ζπληειεζηήο θνξνινγίαο 

είλαη πνιύ πςειόο. 

4.  
Θεσξνύκε ηηο παξαθάησ ηξεηο ζπλαξηήζεηο θόζηνπο: C C(Q)  

            1. C 1 Q                    2. 2C 1 Q Q                   3. 2 3C 1 Q Q Q     

Να γίλνπλ ηα γξαθήκαηά ηνπο, θαη ζε θάζε πεξίπησζε λα βξεζεί γξαθηθά θαη αλαιπηηθά 

ην ειάρηζην κέζν κεηαβιεηό θόζηνο:  

 min{AVC VC(Q) / Q} , όπνπ VC(Q) C(Q) C(0)     

5.  
Θεσξνύκε ηηο παξαθάησ δύν ζπλαξηήζεηο θόζηνπο: C C(Q)  

            1. C 1 Q                    2. 2C 1 Q Q                  

Να γίλνπλ ηα γξαθήκαηά ηνπο, θαη ζε θάζε πεξίπησζε λα βξεζεί γξαθηθά θαη αλαιπηηθά 

ην ειάρηζην κέζν θόζηνο:  

 min{AC C(Q) / Q}  

6.  
Θεσξνύκε ηηο παξαθάησ δύν ζπλαξηήζεηο θόζηνπο: C C(Q)  

            1. C 1 Q                    2. 2C 1 Q Q                  

Υπνζέηνληαο ζπλζήθεο πιήξνπο αληαγσληζκνύ, λα βξεζνύλ ζε θάζε πεξίπησζε 

1.  Η ειάρηζηε ζπκθέξνπζα ηηκή θαη ε εμίζσζε πξνζθνξάο ηνπ πξντόληνο 

2. Η ειάρηζηε θεξδνθόξα ηηκή 

7. 
Θεσξνύκε ηηο παξαθάησ ηξεηο ζπλαξηήζεηο θόζηνπο: C C(Q)  

            1. C 1 Q                    2. 2C 1 Q Q                   3. 2 3C 1 Q Q Q     

Υπνζέηνληαο ζπλζήθεο πιήξνπο αληαγσληζκνύ, λα βξεζνύλ ζε θάζε πεξίπησζε 

1.  Η ειάρηζηε ζπκθέξνπζα ηηκή  

2.  Η εμίζσζε πξνζθνξάο ηνπ πξντόληνο, θαη ην ζρεηηθό γξάθεκα. 
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8.  
Γηα ηξεηο ζπλαξηήζεηο θόζηνπο: C C(Q)  , δίλνπκε παξαθάησ ηα γξαθήκαηα νξηαθνύ 

κέζνπ κεηαβιεηνύ θαη κέζνπ θόζηνπο. Υπνζέηνληαο ζπλζήθεο πιήξνπο αληαγσληζκνύ, 

λα βξεζνύλ ζε θάζε πεξίπησζε, γξαθηθά: 

1. Η ειάρηζηε ζπκθέξνπζα ηηκή 0p , θαη ε εμίζσζε πξνζθνξάο: 1p S (q)  

2. H ειάρηζηε θεξδνθόξα ηηκή 
1p   

9.  
Φξεζηκνπνηώληαο εξγαζία L , κηα επηρείξεζε παξάγεη έλα πξνηόλ ζε πνζόηεηα:  

Q 2ln(1 L)  ,  κε θόζηνο: C wL . Τν πξνηόλ δηαηίζεηαη ζηελ αγνξά κε  ηηκή κνλάδνο: 

p 1 . Η επηρείξεζε ιεηηνπξγεί κεγηζηνπνηώληαο ην θέξδνο, κόλν εθόζνλ είλαη ζεηηθό. 

Να βξεζνύλ ηα παξαθάησ: 

α) Η ζπλζήθε ππό ηελ νπνία ζα ππάξμεη παξαγσγή. 

β) Τν θέξδνο π  σο ζπλάξηεζε ηνπ κνλαδηαίνπ θόζηνπο εξγαζίαο w . Να δηεξεπλεζνύλ 

νη ηδηόηεηεο κνλνηνλίαο θαη θπξηόηεηαο απηήο ηεο ζπλάξηεζεο θαη λα γίλεη ην γξάθεκά 

ηεο. 

10. 
Μία παξαγσγηθή κνλάδα ιεηηνπξγεί κε νξηαθό 

θόζηνο C (Q) , θαη κε ηηκή δηάζεζεο κηαο 

κνλάδαο ηνπ πξνηόληνο ζηαζεξή: P , όπσο ζην 

παξαπιεύξσο ζρήκα. Να δηεξεπλεζεί αλ ε 

επηρείξεζε είλαη βηώζηκε. 
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ΦξνληηζηήξηνΕθ.III(Α)-Λύζεηο 
1.  

Σε κηα επηρείξεζε, ν δηεπζπληήο πσιήζεσλ ακείβεηαη κε 20%  επί ησλ εηήζησλ 

εηζπξάμεσλ. Αλ ε πνζόηεηα Q  δήηεζεο ηνπ πξνηόληνο σο ζπλάξηεζε ηεο κνλαδηαίαο 

ηηκήο P   είλαη Q 100 P  , θαη ην θόζηνο παξαγσγήο είλαη  C 10 2Q , λα βξεζεί  ε  

ηηκή P  πνπ κεγηζηνπνηεί ην θέξδνο: 

1. γηα ηνλ επηρεηξεκαηία 2. γηα ηνλ πσιεηή αληίζηνηρα. 

Λύζε.   

Εηζπξάμεηο:      2R PQ (100 Q)Q 100Q Q  

Ακνηβή πωιεηή: A R / 5   

Κέξδνο επηρεηξεκαηία:      Π R A C (4 / 5)R C   

Ακθόηεξεο νη ζπλαξηήζεηο είλαη θνίιεο δηόηη ε R  είλαη 

θνίιε θαη ε C  γξακκηθή. Επνκέλωο, ην ζηάζηκν, αλ 

ππάξρεη, δίλεη κέγηζην. 

1. Η ακνηβή ηνπ πωιεηή είλαη κέγηζηε όηαλ: 

     1 1A R / 5 0 R 0 100 2Q 0 Q 50 P 50                 

2. Τν θέξδνο ηνπ επηρεηξεκαηία είλαη κέγηζην όηαλ: 

     2 2

4
Π R C 0 R 5C / 4 10 / 4 100 2Q 5 / 2 Q 48.75 P 51.25

5
                  

Ο πωιεηήο κεγηζηνπνηεί ην έζνδν ελώ ν επηρεηξεκαηίαο ην θέξδνο όπωο ζην γξάθεκα. 

2.   
Έλαο εθδόηεο έρεη δηαπηζηώζεη όηη ν αξηζκόο πσιήζεσλ Q  ελόο βηβιίνπ εμαξηάηαη από 

ηελ ηηκή ηνπ P , όπνπ Q α βP   είλαη ε ζπλάξηεζε δήηεζεο. Τν θόζηνο ηεο έθδνζεο 

αλά βηβιίν είλαη w , ελώ ηα ζπγγξαθηθά δηθαηώκαηα νξίδνληαη σο έλα πνζνζηό κε 

ζπληειεζηή m 1  ησλ ζπλνιηθώλ εζόδσλ από ηελ πώιεζε.  Να δηαπηζησζεί όηη ε ηηκή 

δηάζεζεο πνπ κεγηζηνπνηεί ην θέξδνο γηα ηνλ εθδόηε είλαη κεγαιύηεξε από ηελ ηηκή 

δηάζεζεο  πνπ κεγηζηνπνηεί ην έζνδν γηα ηνλ ζπγγξαθέα.  

Λύζε.  Θα ηα εθθξάζνπκε ωο ζπλαξηήζεηο ηεο ηηκήο. Τν έζνδν είλαη: 2R PQ αP βP    

1. Κέξδνο εθδόηε: 2Π (1 m)R wQ (1 m)(αP βP ) w(α βP)         

Μέγηζην όηαλ: 1

α(1 m) wβ α w
Π(P) (1 m)(α 2βP) wβ 0 P

2β(1 m) 2β 2(1 m)

 
         

 
 

2. Ακνηβή ζπγγξαθέα: 2mR m(αP βP )    

Είλαη κέγηζην όηαλ:  2 1

α α w
mR (P) m(α 2βP) 0 P P

2β 2β 2(1 m)
        


 

Επαιεζεύηεθε ε ηδηόηεηα.  
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3.  
Μηα επηρείξεζε παξάγεη πνζόηεηα Q , κε: 

1. Σπλάξηεζε εζόδσλ R(Q)  αύμνπζα θνίιε κε R(0) 0 . 

2. Σπλάξηεζε θόζηνπο C(Q)  αύμνπζα θπξηή κε C(0) 0 . 

Αλ ππόθεηηαη θαη ζε θνξνινγία t  αλά κνλάδα παξαγόκελνπ πξντόληνο 

α) Να δηαπηζησζεί όηη ε παξαγόκελε πνζόηεηα πνπ κεγηζηνπνηεί ην θέξδνο είλαη 

θζίλνπζα ζπλάξηεζε ηνπ ζπληειεζηή θνξνινγίαο t .  

β) Να δηεξεπλεζεί ε πεξίπησζε λα κελ ππάξμεη παξαγσγή αλ ν ζπληειεζηήο θνξνινγίαο 

είλαη πνιύ πςειόο. 

Λύζε.  

α) Η ζπλάξηεζε θαζαξνύ θέξδνπο: Π R(Q) C(Q) tQ   , είλαη θνίιε, θαη επνκέλωο έρεη 

κέγηζην όηαλ: 

Π R (Q) C (Q) t 0       

ππνζέηνληαο Q 0 , δειαδή όηη ππάξρεη παξαγωγή. Η παξαπάλω εμίζωζε νξίδεη πιεγκέλα ηε 

βέιηηζηε πνζόηεηα ωο ζπλάξηεζε ηνπ t :  

Q Q(t)   

Παξαγωγίδνληαο πιεγκέλα ωο πξνο t  , βξίζθνπκε: 

1
R (Q)Q C (Q)Q 1 0 Q (t) 0

R C
         

 
,  

δηόηη ν παξνλνκαζηήο είλαη αξλεηηθόο: R 0   ιόγω θνηιόηεηαο, C 0   ιόγω θπξηόηεηαο. 

Επνκέλωο ε ζπλάξηεζε Q Q(t)  είλαη θζίλνπζα. 

β) H παξαγωγή ζα είλαη κεδεληθή αλ ην κέγηζην ηεο ζπλάξηεζεο θέξδνπο βξίζθεηαη ζην 

Q 0 . Απηό ζα ζπκβεί αλ: 

 Π(0) 0 R (0) C (0) t       

Επνκέλωο ε παξαγωγή κεδελίδεηαη αλ ν θνξνινγηθόο ζπληειεζηήο είλαη κεγαιύηεξνο ηνπ 

 t R (0) C (0)   .   

4.  
Θεσξνύκε ηηο παξαθάησ ηξεηο ζπλαξηήζεηο θόζηνπο: C C(Q)  

            1. C 1 Q                    2. 2C 1 Q Q                   3. 2 3C 1 Q Q Q     

Να γίλνπλ ηα γξαθήκαηά ηνπο, θαη ζε θάζε πεξίπησζε λα βξεζεί γξαθηθά θαη αλαιπηηθά 

ην ειάρηζην κέζν κεηαβιεηό θόζηνο:  

 min{AVC VC(Q) / Q} , όπνπ VC(Q) C(Q) C(0)     

Λύζε. To ειάρηζην κέζν κεηαβιεηό θόζηνο  δίλεηαη από ηελ ειάρηζηε θιίζε ηεο 

εθαπηνκέλεο ζηελ θακπύιε, από ην αξρηθό ζεκείν ηεο C(0)  πνπ είλαη ην ζηαζεξό θόζηνο 

FC  , θαη ζεκεηώλεηαη ζηα παξαθάηω γξαθήκαηα κε ηελ δηαθεθνκκέλε γξακκή  

1. C 1 Q  , αύμνπζα γξακκηθή κε  VC Q min{AVC Q / Q 1} 1     , ζηαζεξό 

2. 2C 1 Q Q   , αύμνπζα παξαβνιηθή. 
2VC Q Q   min{AVC 1 Q} 1     ζην Q 0   

3. 2 3C 1 Q Q Q    , αύμνπζα θπβηθή δηόηη δελ έρεη ζηάζηκα: 2C 1 2Q 3Q 0     ,  

                                        κε ζεηηθό ζεκείν θακπήο:C 2 6Q 0 Q 1/ 3 0         

Βξίζθνπκε: 2 3VC Q Q Q    2min{AVC 1 Q Q } 3 / 4      ζην Q 1/ 2   

 

min{AVC} 3 / 4   min{AVC} 1   min{AVC} 1   

Q  

C  

Q  

C  

Q  

C  
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5.  
Θεσξνύκε ηηο παξαθάησ δύν ζπλαξηήζεηο θόζηνπο: C C(Q)  

            1. C 1 Q                    2. 2C 1 Q Q                  

Να γίλνπλ ηα γξαθήκαηά ηνπο, θαη ζε θάζε πεξίπησζε λα βξεζεί γξαθηθά θαη αλαιπηηθά 

ην ειάρηζην κέζν θόζηνο:  

 min{AC C(Q) / Q}  

Λύζε To ειάρηζην κέζν θόζηνο δίλεηαη από ηελ ειάρηζηε θιίζε ηεο εθαπηνκέλεο ζηελ 

θακπύιε, από ην κεδεληθό ζεκείν Ο  ηνπ ζπζηήκαηνο, θαη ζεκεηώλεηαη ζηα παξαθάηω 

γξαθήκαηα κε ηελ δηαθεθνκκέλε γξακκή  

1.. C 1 Q  , αύμνπζα γξακκηθή κε  min{AC 1/ Q 1} 1     όηαλ Q   

2. 2C 1 Q Q   , αύμνπζα παξαβνιηθή, κε min{AC 1/ Q 1 Q} 3      ζην Q 1   

 

6.  
Θεσξνύκε ηηο παξαθάησ δύν ζπλαξηήζεηο θόζηνπο: C C(Q)  

            1. C 1 Q                    2. 2C 1 Q Q                  

Υπνζέηνληαο ζπλζήθεο πιήξνπο αληαγσληζκνύ, λα βξεζνύλ ζε θάζε πεξίπησζε 

1.  Η ειάρηζηε ζπκθέξνπζα ηηκή θαη ε εμίζσζε πξνζθνξάο ηνπ πξντόληνο 

2. Η ειάρηζηε θεξδνθόξα ηηκή 

Λύζε 

1. Η ειάρηζηε ζπκθέξνπζα ηηκή δίλεηαη από ην ειάρηζην ηνπ κέζνπ κεηαβιεηνύ θόζηνπο: 

 0p min{AVC VC(Q) / Q    

Η πξνζθνξά είλαη κεδεληθή θάηω από ηελ παξαπάλω ηηκή. Γηα κεγαιύηεξεο ηηκέο ε 

πξνζθνξά είλαη απηή ζηελ νπνία ην νξηαθό θόζηνο ζπκπίπηεη κε ηελ ηηκή: 

p C (q)   

Βξίζθνπκε: 

1.. C 1 Q, VC Q   0p min{AVC 1} 1     

Η εμίζωζε πξνζθνξάο  είλαη: 

p C (q) p 1    , πιήξωο ειαζηηθή 

2. 2C 1 Q Q   , 2VC Q Q   min{AVC 1 Q} 1     ζην Q 0   

Γηα κεγαιύηεξεο ηηκέο ε εμίζωζε πξνζθνξάο είλαη: 

  p C (q) 1 2q     

2. Η ειάρηζηε θεξδνθόξα ηηκή δίλεηαη από ην ειάρηζην ηνπ κέζνπ θόζηνπο: 

 1p min{AC C(Q) / Q}    

1.. C 1 Q  ,  1p min{AC 1/ Q 1} 1      

2. 2C 1 Q Q   , 1p min{AC 1/ Q 1 Q} 3       ζην 1q 1   

 

 

 

 

 

 

min{AC} 3   min{AC} 1   

Q  

C  

Q  

C  
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7. 
Θεσξνύκε ηηο παξαθάησ ηξεηο ζπλαξηήζεηο θόζηνπο: C C(Q)  

            1. C 1 Q                    2. 2C 1 Q Q                   3. 2 3C 1 Q Q Q     

Υπνζέηνληαο ζπλζήθεο πιήξνπο αληαγσληζκνύ, λα βξεζνύλ ζε θάζε πεξίπησζε 

1.  Η ειάρηζηε ζπκθέξνπζα ηηκή  

2.  Η εμίζσζε πξνζθνξάο ηνπ πξντόληνο, θαη ην ζρεηηθό γξάθεκα. 

Λύζε 

1. Η ειάρηζηε ζπκθέξνπζα ηηκή δίλεηαη από ην ειάρηζην ηνπ κέζνπ κεηαβιεηνύ θόζηνπο: 

 0p min{AVC VC(Q) / Q    

Η πξνζθνξά είλαη κεδεληθή θάηω από ηελ παξαπάλω ηηκή.. Γηα κεγαιύηεξεο ηηκέο ε 

πξνζθνξά είλαη απηή ζηελ νπνία ην νξηαθό θόζηνο ζπκπίπηεη κε ηελ ηηκή: 

p C (q)   

Βξίζθνπκε: 

1.. C 1 Q, VC Q   0p min{AVC 1} 1     

Η εμίζωζε πξνζθνξάο  είλαη: 

p C (q) p 1    , πιήξωο ειαζηηθή 

2. 2C 1 Q Q   , 2VC Q Q   0p min{AVC 1 Q} 1      ζην 0q 0   

Γηα κεγαιύηεξεο ηηκέο ε εμίζωζε πξνζθνξάο είλαη: 

  p C (q) 1 2q      γηα 0 0q q 0, p p 1       

3. 2 3C 1 Q Q Q    , 2 3VC Q Q Q    2

0p min{AVC 1 Q Q } 3 / 4       ζην 0q 1/ 2   

Γηα κεγαιύηεξεο ηηκέο ε εμίζωζε πξνζθνξάο  είλαη: 

 2p C (q) 1 2q 3q      γηα 0 0q q 1/ 2, p p 3 / 4      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1/ 2  

3

4
 

p  

q  

2p 1 2q 3q    

q  

p 1 2q   

p  p  

p 1  

q  
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8.  
Γηα ηξεηο ζπλαξηήζεηο θόζηνπο: C C(Q)  , δίλνπκε παξαθάησ ηα γξαθήκαηα νξηαθνύ 

κέζνπ κεηαβιεηνύ θαη κέζνπ θόζηνπο. Υπνζέηνληαο ζπλζήθεο πιήξνπο αληαγσληζκνύ, 

λα βξεζνύλ ζε θάζε πεξίπησζε, γξαθηθά: 

1. Η ειάρηζηε ζπκθέξνπζα ηηκή 0p , θαη ε εμίζσζε πξνζθνξάο: 1p S (q)  

2. H ειάρηζηε θεξδνθόξα ηηκή 
1p   

Λύζε 

1. Η ειάρηζηε ζπκθέξνπζα ηηκή δίλεηαη από ην ειάρηζην ηνπ κέζνπ κεηαβιεηνύ θόζηνπο, 

εθεί πνπ ην νξηαθό θόζηνο ην θόβεη από θάηω πξνο ηα πάλω: 

0p min{AVC}   

Σηε ζπλέρεηα ε εμίζωζε πξνζθνξάο δίλεηαη από ηελ θακπύιε ηνπ νξηαθνύ θόζηνπο πνπ 

βξίζθεηαη πάλω από απηή ηελ ειάρηζηε ηηκή: 

p=MC(q)  γηα 0p p   

Σηα παξαθάηω γξαθήκαηα ζεκεηώλεηαη κε ηελ ζθνύξα γξακκή. Γηα κηθξόηεξεο ηηκέο ε 

πξνζθνξά είλαη κεδεληθή. 

2. Η ειάρηζηε θεξδνθόξα ηηκή δίλεηαη από ην ειάρηζην ηνπ κέζνπ θόζηνπο, εθεί πνπ ην 

νξηαθό θόζηνο ην θόβεη από θάηω πξνο ηα πάλω: 

1p min{AC}   
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Q  

AC  MC  

Q  

AC  MC  

AC  

MC AVC  
Q  

0p 0p
q

1p S (q)  

1p

q

1p

1p S (q)  

0 1p p
1p S (q)  q
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9.  
Φξεζηκνπνηώληαο εξγαζία L , κηα επηρείξεζε παξάγεη έλα πξνηόλ ζε πνζόηεηα:  

Q 2ln(1 L)  ,  κε θόζηνο: C wL . Τν πξνηόλ δηαηίζεηαη ζηελ αγνξά κε  ηηκή κνλάδνο: 

p 1 . Η επηρείξεζε ιεηηνπξγεί κεγηζηνπνηώληαο ην θέξδνο, κόλν εθόζνλ είλαη ζεηηθό. 

Να βξεζνύλ ηα παξαθάησ: 

α) Η ζπλζήθε ππό ηελ νπνία ζα ππάξμεη παξαγσγή. 

β) Τν θέξδνο π  σο ζπλάξηεζε ηνπ κνλαδηαίνπ θόζηνπο εξγαζίαο w . Να δηεξεπλεζνύλ 

νη ηδηόηεηεο κνλνηνλίαο θαη θπξηόηεηαο απηήο ηεο ζπλάξηεζεο θαη λα γίλεη ην γξάθεκά 

ηεο. 

Λύζε.  

α) Τν θέξδνο: Π pQ C 2ln(1 L) wL     , είλαη θνίιε ζπλάξηεζε ηνπ L . Επνκέλωο δελ ζα 

ππάξμεη παξαγωγή αλ έρεη κέγηζην ζην L 0 , νπόηε ζα ηθαλνπνηείηαη ε ζπλζήθε: 
Π'(0) 2 w 0 w 2      

β) Αλ w 2  ηόηε ην κέγηζην θέξδνο ζα βξίζθεηαη ζηε ζηάζηκε ιύζε: 

  
2 2

Π w 0 L 1 0
1 L w

       


 

Επνκέλωο ωο ζπλάξηεζε ηνπ κνλαδηαίνπ θόζηνπο εξγαζίαο, ην κέγηζην θέξδνο ζα είλαη 

1. Π 0   αλ w 2  

2. Π 2ln(1 L ) wL    
2

2ln( ) (2 w)
w

   2ln2 2lnw 2 w     

            κε  
2

Π (w) 1 0
w

     ,  θαη  
2

2
Π (w) 0

w

    

Σην w 2  ζπκπηπηνπλ νη ηηκέο θαη νη παξάγωγνη. 

Σπκπεξαίλνπκε όηη ε ζπλάξηεζε θέξδνπο είλαη  

θζίλνπζα θπξηή , γλήζηα κέρξη ην w 2  θαη  

κεηά ζηαζεξή ζην 0 . 

 

10. 
Μία παξαγσγηθή κνλάδα ιεηηνπξγεί κε νξηαθό 

θόζηνο C (Q) , θαη κε ηηκή δηάζεζεο κηαο 

κνλάδαο ηνπ πξνηόληνο ζηαζεξή: P , όπσο ζην 

παξαπιεύξσο ζρήκα. Να δηεξεπλεζεί αλ ε 

επηρείξεζε είλαη βηώζηκε. 

Λύζε. Τν θέξδνο θαη ην νξηαθό θέξδνο είλαη: 
      Π(Q) PQ C(Q) Π(Q) P C (Q)  

Επνκέλωο ην ιεηηνπξγηθό θέξδνο ειαηηώλεηαη κέρξη ηελ παξαγωγή 
1Q  δηόηη έρνπκε: 

P C (Q) , ζηε ζπλέρεηα απμάλεη κέρξη ηελ παξαγωγή 
2Q  δηόηη έρνπκε: P C (Q) , θαη ζηε 

ζπλέρεηα πάιη ειαηηώλεηαη. Έηζη ην κέγηζην ιεηηνπξγηθό θέξδνο βξίζθεηαη ζηελ παξαγωγή 

2Q . Τν κέγηζην απηό ιεηηνπξγηθό θέξδνο ηζνύηαη κε ην πξνζεκαζκέλν εκβαδό κεηαμύ ηωλ 

δύν θακπύιωλ κέρξη ην 
2Q , δειαδή κε ηελ δηαθνξά ηωλ δύν εκβαδώλ: 

 
2Q

0
VΠ Π(Q)dQ E E      

Από ην γξάθεκα δηαπηζηώλνπκε όηη ε παξαπάλω δηαθνξά είλαη γλήζηα αξλεηηθή:  E E , θαη 

επνκέλωο ε επηρείξεζε δελ είλαη βηώζηκε, κε ηελ έλλνηα όηη ε ηηκή δελ είλαη ζπκθέξνπζα 

δηόηη δίλεη αξλεηηθό ιεηηνπξγηθό θέξδνο Πνιύ πεξηζζόηεξν αλ έρνπκε θαη ζηαζεξό θόζηνο. 

  
 

 

 

w  2  

1Q  2Q  

E
 

E
 

P  

C (Q)  

Q  


