
2   

3   2   4   

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΟΙΚΟΝΟΜΙΚΗΣ ΕΠΙΣΤΗΜΗΣ I     Ιαλνπάξηνο 2019-20 
Διάπκεια εξέηαζηρ: 2 ώπερ 

Θεωξία 

1. (4 μονάδερ)  

(α). Θεωξνύκε κηα ζπλερή ζπλάξηεζε f(x)  κε ηηκή: f(0) 0 , 

ηεο νπνίαο ε παξάγωγνο f (x)  έρεη ην παξαπιεύξωο γξάθεκα, 

ζην δηάζηεκα: 0 x 4   . Να ππνινγηζηεί ε ηηκή: f(4)   

(β). To y  είλαη ζπλάξηεζε ηνπ x  κε ηηκέο 
1 2{y 6, y 4}   όηαλ 

1 2{x 2, x 4}  , αληίζηνηρα.  

Να εθηηκεζνύλ ε παξάγωγνο θαη ε ειαζηηθόηεηα ηνπ y  ωο πξνο x    

(γ). Θεωξνύκε ηε ζπλάξηεζε f(x) pln(1 x) wx     γηα  x 0 , κε p 0,w 0  .  

Να δηεξεπλεζεί ε θπξηόηεηα ηεο f(x)  (αλ είλαη θπξηή ή θνίιε),  θαη λα βξεζνύλ νη ηηκέο ηωλ 

{p,w}  γηα ηηο νπνίεο ην κέγηζηό ηεο βξίζθεηαη ζην x 0   

(δ). ζεωξνύκε ηελ ζπλάξηεζε: xf(x) xe  γηα x 0 . Να ππνινγηζηνύλ ηα παξαθάηω:  

1.  ην όξην xlimxe όηαλ x     2. ην νινθιήξωκα x

0
xe dx




 . 

2. (4 μονάδερ) 

(α). Σηελ πεξηνρή: {0 x 16, y 0}    Θεωξνύκε ηελ ζπλάξηεζε (Stone-Geary) 

f(x,y) ln(16 x) ln(y)    

1. Να ραξαθηεξηζηεί ε κνλνηνλία ηεο ωο πξνο {x,y}  

2. Να ππνινγηζηεί ν ξπζκόο ππνθαηάζηαζεο ηνπ y  ωο πξνο x , ζην ζεκείν: (x 0, y 1}   

3. Να γίλεη ην γξάθεκα κηαο ηζνζηαζκηθήο  

(β). Αλ ηα κεγέζε {x,y,z}  απμάλνπλ εηεζίωο κε ξπζκνύο {2%, 1%, 3%}  αληίζηνηρα, λα 

βξεζεί πώο κεηαβάιιεηαη ην κέγεζνο w xy / z .  

(γ). Να βξεζεί θαη λα ραξαθηεξηζηεί ην ζηάζηκν ηεο ζπλάξηεζεο: xyf(x,y) e . 

(δ). Σηνλ επίπεδν Οxy , λα βξεζεί ε ειάρηζηε απόζηαζε ηνπ ζεκείνπ (0,0)  από ηα ζεκεία 

ηεο επζείαο x 2y c  .   

Εθαξκνγέο 

3 (1 κνλάδα) 

Θεωξνύκε δύν ζπλαξηήζεηο θόζηνπο: C C(Q) ,  κε ηα παξαθάηω γξαθήκαηα. Να γίλνπλ ηα 

αληίζηνηρα  γξαθήκαηα ηωλ ζπλαξηήζεωλ κέζνπ θόζηνπο θαη νξηαθνύ θόζηνπο: 

                            AC C(Q) / Q, MC C (Q)   

ζην ίδην ζύζηεκα ζπληεηαγκέλωλ, γηα ηελ θάζε πεξίπηωζε.  

 

 

 

 

 

 

4. (1 κνλάδα) 

Μηα επηρείξεζε δηαζέηεη ην ίδην πξνϊόλ  ζε δηαθνξεηηθέο αγνξέο, ζε πνζόηεηεο {X,Y}  

αληίζηνηρα, κε ζπλνιηθό θόζηνο C X Y  , θαη εμηζώζεηο δήηεζεο: V 3 X   θαη  W 5 Y   

αληίζηνηρα, όπνπ {V,W}  είλαη νη κνλαδηαίεο ηηκέο. Η επηρείξεζε ιεηηνπξγεί κεγηζηνπνηώληαο 

ην θέξδνο: Π(X,Y) VX WY C(X,Y)   .  

Να ππνινγηζηνύλ νη ηηκέο δηάζεζεο θαη ην θέξδνο, ζηηο παξαθάηω πεξηπηώζεηο:  

α) Δπηηξέπεηαη δηαθνξνπνίεζε ηηκώλ ζηηο δύν αγνξέο 

β) Δπηβάιιεηαη εληαία ηηκή ζηηο δύν αγνξέο.                                                            

 ΤΕΛΟΣ  

Q  

C(Q)  

Q  

C(Q)  
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ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΟΙΚΟΝΟΜΙΚΗΣ ΕΠΙΣΤΗΜΗΣ I. Λύζεηο   Ιαλ. 2019-20 
Διάπκεια εξέηαζηρ: 2 ώπερ 

Θεωξία 

1. (4 μονάδερ)  

(α). Θεωξνύκε κηα ζπλερή ζπλάξηεζε f(x)  κε ηηκή: f(0) 0 , 

ηεο νπνίαο ε παξάγωγνο f (x)  έρεη ην παξαπιεύξωο γξάθεκα, 

ζην δηάζηεκα: 0 x 4   . Να ππνινγηζηεί ε ηηκή: f(4)   

Λύζε. Σύκθωλα κε ην ζεκειηώδεο ζεώξεκα ε ηηκή ηεο ζην 4  

δίλεηαη από ην νινθιήξωκα: 
4

1 2
0

f(4) f(0) f (x)dx E E       πξνζεκαζκέλν εκβαδό  

                                                    κεηαμύ θακπύιεο  f (x)   θαi  ηνπ x   άμνλα 

Έρνπκε:  
1 2E 2 2 / 2 2, E (1 1/ 2) (1 1/ 2) 1         

Δπνκέλωο: f(4) f(0) 2 1 1 f(4) 1          

 

 (β). To y  είλαη ζπλάξηεζε ηνπ x  κε ηηκέο: 
1 2{y 6, y 4}   όηαλ 

1 2{x 2, x 4}  ,  

αληίζηνηρα. Να εθηηκεζνύλ ε παξάγωγνο θαη ε ειαζηηθόηεηα ηνπ y  ωο πξνο x    

Λύζε.  Με αξρηθέο ηηκέο 
1 1(x ,y )  θαη κεηαβνιέο:

2 1 2 1Γx x x , Γy y y     βξίζθνπκε: 

παξάγωγν: 2 1

2 1

y ydy Γy 4 6 2
m 1

dx Γx x x 4 2 2

  
      

 
    

ειαζηηθόηεηα: 2 1 1 2 1 1

2 1 1 2 1 1

(y y ) / y (y y )xdy / y Γy / y (4 6)2 ( 2) 2 1
ε 0.33

dx / x Γx / x (x x ) / x (x x )y (4 2)6 2 6 3

    
         

   
  

 

(γ). Θεωξνύκε ηε ζπλάξηεζε f(x) pln(1 x) wx     γηα  x 0 , κε p 0,w 0  .  

Να δηεξεπλεζεί ε θπξηόηεηα ηεο f(x)  (αλ είλαη θπξηή ή θνίιε),  θαη λα βξεζνύλ νη ηηκέο 

ηωλ {p,w}  γηα ηηο νπνίεο ην κέγηζηό ηεο βξίζθεηαη ζην x 0   

Λύζε Δίλαη θνίιε ωο  άζξνηζκα ηεο θνίιεο: pln(1 x)  θαη ηεο γξακκηθήο: wx .  

Δλαιιαθηηθά, είλαη θνίιε δηόηη ε 2ε παξάγωγνο είλαη αξλεηηθή: 

 2f(x) pln(1 x) wx f (x) p / (1 x) w f (x) p / (1 x) 0                

Ωο θνίιε, ζα έρεη κέγηζην ζην αξηζηεξό ζύλνξν: x 0   ηθαλνπνηεί: f (0) 0  . Έρνπκε: 

 f (0) 0 p / (1 0) w 0 p w        , είλαη ε ζπλζήθε                                                                                         

  

(δ). ζεωξνύκε ηελ ζπλάξηεζε: xf(x) xe  γηα x 0 . Να ππνινγηζηνύλ ηα παξαθάηω:  

1.  ην όξην xlimxe όηαλ x    

2. ην νινθιήξωκα x

0
xe dx




 . 

Λύζε.  

1. xf(x) xe 0  , απξνζδηνξηζηία. 

Με θαλόλα L’Hopital: 
x x x

x (x) 1 1
0

e (e ) e


   

 
  

Η ζπλάξηεζε έρεη ζεηηθέο ηηκέο, θαη κεδελίδεηαη ζηα {0, }   

2. Με νινθιήξωζε θαηά παξάγνληεο:  
x xf (x) e f(x) e

g(x) x g (x) 1

     
 

  
  

 x x x x

0 0
0 0

xe dx xe e dx 0 e 0 ( 1) 1
 

                   

 

 

 



2. (4 μονάδερ) 

(α). Σηελ πεξηνρή: {0 x 16, y 0}    Θεωξνύκε ηελ ζπλάξηεζε (Stone-Geary) 

f(x,y) ln(16 x) ln(y)    

1. Να ραξαθηεξηζηεί ε κνλνηνλία ηεο ωο πξνο {x,y}  

2. Να ππνινγηζηεί ν ξπζκόο ππνθαηάζηαζεο ηνπ y  ωο πξνο x , ζην ζεκείν: (x 0, y 1}   

3. Να γίλεη ην γξάθεκα κηαο ηζνζηαζκηθήο  

Λύζε.  

1.  x yf(x,y) ln(16 x) ln(y) f 1/ (16 x) 0, f 1/ y 0          , 

    x   θζίλνπζα, y   αύμνπζα 

2. Ο ξπζκόο ππνθαηάζηαζεο δίλεηαη από ηελ θιίζε ηεο ηζνζηαζκηθήο: 

x

y

fdy 1/ (16 x) 1/ 16 1

dx f 1/ y 1 16

 
        

3. Οη κεξηθέο παξάγωγνη έρνπλ αληίζεην πξόζεκν, νπόηε νη ηζνζηαζκηθέο ζα έρνπλ ζεηηθή 

θιίζε. Δμάιινπ ε ηζνζηαζκηθή δίλεηαη από ηελ παξαθάηω ζπλάξηεζε ππνθαηάζηαζεο: 
c

c e
f(x,y) ln(16 x) ln(y) ln(16 x)y c (16 x)y e y

16 x
           


 

 

(β). Αλ ηα κεγέζε {x,y,z}  απμάλνπλ εηεζίωο κε ξπζκνύο {2%, 1%, 3%}  αληίζηνηρα, λα 

βξεζεί πώο κεηαβάιιεηαη ην κέγεζνο w xy / z .  

Λύζε. Οη πνζνζηηαίνη ξπζκνί πξνζηίζεληαη ζηνλ πνιιαπιαζηαζκό θαη αθαηξνύληαη ζηε 

δηαίξεζε. Έρνπκε: 

 
w x y z%r %r %r %r 2 1 3 0         

Δπνκέλωο, ην w  δελ κεηαβάιιεηαη.                                                                                   

 

 (γ). Να βξεζεί θαη λα ραξαθηεξηζηεί ην ζηάζηκν ηεο ζπλάξηεζεο: xyf(x,y) e . 

Λύζε. Βξίζθνπκε ην ζηάζηκν, θαη ππνινγίδνπκε ηνλ εζζηαλό πίλαθα ζην ζηάζηκν: 

 

xy

xxy

xy

y

f e y 0
f(x,y) e (x 0,y 0)

f e x 0

  
    

  

 

xy xy xy

xx xy 2 2

f xx yy xyxy xy xy

yx yy

f e yy 0 f xe y e 1
Γ f f f (0)(0) 1 1 0

f ye x e 1 f e xx 0

     
       

     

 

Η νξίδνπζα είλαη γλήζηα αξλεηηθή, νπόηε ην ζηάζηκν δελ είλαη αθξόηαην, είλαη ζαγκαηηθό 

 

(δ). Σην επίπεδν Οxy , λα βξεζεί ε ειάρηζηε απόζηαζε ηνπ ζεκείνπ (0,0)  από ηα ζεκεία 

ηεο επζείαο x 2y c  .   

Λύζε. Τν ζεκείν ειάρηζηεο απόζηαζεο βξίζθεηαη ωο ιύζε ηνπ πξνβιήκαηνο: 
2 2 1/2

{x,y}
min{f (x y ) g x 2y c}      

ή ηζνδύλακα, ηνπ απινύζηεξνπ πξνβιήκαηνο: 

 2 2

{x,y}
min{h x y g x 2y c}      

δηόηη 2h f , γλήζηα αύμνπζα ζπλάξηεζε ζην ζεηηθό δηάζηεκα: f 0   

Από ηελ γεωκεηξία ή θαη γξαθηθά, δηαπηζηώλνπκε όηη ππάξρεη 

εζωηεξηθή ιύζε, θαη επνκέλωο απηή ζα είλαη ε πεξηνξηζκέλε ζηάζηκε: 

x x y yh / g h / g 2x 2y / 2 y 2x
(x c / 5,y 2c / 5)

x 2y c x 4x cg c

 
    

     
      

 

Η ειάρηζηε απόζηαζε είλαη:   
1/2

2 2
2 2 1/2

5 cc 4c
f (x y )

25 25 5

    
     

 
 

 

f    

16   

min  

h h  

h  



Εθαξκνγέο 

3 (1 κνλάδα) 

Θεωξνύκε δύν ζπλαξηήζεηο θόζηνπο: C C(Q) ,  κε ηα παξαθάηω γξαθήκαηα. Να γίλνπλ 

ηα αληίζηνηρα  γξαθήκαηα ηωλ ζπλαξηήζεωλ κέζνπ θόζηνπο θαη νξηαθνύ θόζηνπο: 

                            AC C(Q) / Q, MC C (Q)   

ζην ίδην ζύζηεκα ζπληεηαγκέλωλ, γηα ηελ θάζε πεξίπηωζε. 

Λύζε 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Τν κέζν θόζηνο δίλεηαη από ηελ θιίζε ηεο αθηίλαο , ην νξηαθό από ηελ θιίζε ηεο 

εθαπηνκέλεο.  

Τν κέζν θόζηνο πέθηεη όηαλ ην νξηαθό είλαη κηθξόηεξν, αλεβαίλεη όηαλ είλαη κεγαιύηεξν 

 

4. (1 κνλάδα) 

Μηα επηρείξεζε δηαζέηεη ην ίδην πξνϊόλ  ζε δηαθνξεηηθέο αγνξέο, ζε πνζόηεηεο {X,Y}  

αληίζηνηρα, κε ζπλνιηθό θόζηνο C X Y  , θαη εμηζώζεηο δήηεζεο: V 3 X   θαη  

W 5 Y   αληίζηνηρα, όπνπ {V,W}  είλαη νη αληίζηνηρεο κνλαδηαίεο ηηκέο. Η επηρείξεζε 

ιεηηνπξγεί κεγηζηνπνηώληαο ην θέξδνο: Π(X,Y) VX WY C(X,Y)   .  

Να ππνινγηζηνύλ νη ηηκέο δηάζεζεο θαη ην θέξδνο, ζηηο παξαθάηω πεξηπηώζεηο:  

α) Επηηξέπεηαη δηαθνξνπνίεζε ηηκώλ ζηηο δύν αγνξέο 

β) Επηβάιιεηαη εληαία ηηκή ζηηο δύν αγνξέο.  

Λύζε 

α) Η ζπλάξηεζε θέξδνπο: 
2 2Π (3 X)X (5 Y)Y (X Y) 2X X 4Y Y                                                                

είλαη παξαβνιηθή θνίιε κε κέγηζην ζην ζηάζηκν: 

 XΠ 2 2X 0 X 1         

 YΠ 4 2Y 0 Y 2      

θαη αληίζηνηρεο κνλαδηαίεο ηηκέο: 

 {V 3 1 2, W 5 2 3}       

Τν θέξδνο ζα είλαη: Π VX WY C 2 1 3 2 (1 2) 5            

β) Αλ επηβάιιεηαη εληαία ηηκή ζηηο δύν αγνξέο, ηόηε ζα έρνπκε  ηνλ  πεξηνξηζκό: 

 V W 3 X 5 Y X Y 2         

νπόηε έρνπκε ην πξόβιεκα πεξηνξηζκέλεο βειηηζηνπνίεζεο: 
2 2

{X,Y}
max{Π 2X X 4Y Y Y X 2}       

Με Lagrange, ή απινύζηεξα αληηθαζηζηώληαο από ηνλ πεξηνξηζκό βξίζθνπκε: 

 2 2 2Y X 2 Π 2X X 4(X 2) (X 2) 4 2X 2X             

Δίλαη θνίιε παξαβνιηθή κε κέγηζην ζην ζηάζηκν: 

 Π 2 4X 0 Χ 1/ 2, Υ 2 1/ 2 5 / 2         ,   

Η εληαία ηηκή ζα είλαη: 

Γ  A  

MC  
AC

Q  

Q  

C(Q)  

Α  
Γ  

Β  

Q  

AC
MC  

Q  

C  



3   2   4   

 V 3 1/ 2 5 / 2, W 5 5 / 2 5 / 2        

Τν θέξδνο ζα είλαη: 
 Π (5 / 2)(1/ 2) (5 / 2)(5 / 2) (1/ 2 5 / 2) 5 / 4 25 / 4 6 / 2 18 / 4 4.5          

Τν θέξδνο είλαη ηώξα κηθξόηεξν δηόηη έρνπκε πεξηνξηζκό. 

ΤΕΛΟΣ 

 

Παξαηεξήζεηο 
 

1(α). Με ηα δεδνκέλα κπνξνύκε λα βξνύκε ην γξάθεκα ηεο 

ζπλάξηεζεο, αιιά θαη ηελ ίδηα ηελ ζπλάξηεζε.  

Γξάθεκα. Αξρίδνληαο κε κεδεληθή ηηκή είλαη:  

1. Ωο πξνο ηελ κνλνηνλία, θζίλνπζα κέρξη ην 2 δηόηη έρεη 

αξλεηηθή παξάγωγν, ζηε ζπλέρεηα αύμνπζα κέρξη ην 4 δηόηη έρεη 

ζεηηθή παξάγωγν, κε ηειηθή ηηκή αξλεηηθή: f(4) 0 . 

2. Ωο πξνο ηελ θπξηόηεηα, είλαη θπξηή κέρξη ην 3 δηόηη ε παξάγωγνο είλαη αύμνπζα, θαη ζηε 

ζπλέρεηα θνίιε κέρξη ην 4 δηόηη ε παξάγωγνο είλαη θζίλνπζα. Σην 3 έρεη θακπή.  

Σπλάξηεζε. Η παξάγωγνο νξίδεηαη ηκεκαηηθά από ηηο επζείεο: 

 
2

2

2 1(x 0) 2 x 0 x 3 2x x / 2 α 0 x 3
f (x) y f(x)

0 (x 4) 4 x 3 x 4 4x x /2 β 3 x 4

               
     

            
  

Γηα ηηο ζηαζεξέο βξίζθνπκε: 

1. α 0 , δηόηη: f(0) 0  

2. Λόγω ζπλέρεηαο ζην x 3 , ζα έρνπκε: 

 2 22x x / 2 4x x / 2 6 9 / 2 12 9 / 2 9            

Δπνκέλωο ε ζπλάξηεζε είλαη, ηκεκαηηθά νξηζκέλε: 
2

2

2x x / 2 0 x 3
f(x)

4x x /2 9 3 x 4

    
 

    
 

 

1(β)Ελαιιαθηηθέο εθηηκήζεηο γηα ηελ ειαζηηθόηεηα: 

1. Θεωξώληαο ωο αξρηθέο ηηκέο 
2 2(x ,y )  θαη κεηαβνιέο:

1 2 1 2Γx x x , Γy y y        

1 2 2 1 2 2

1 2 2 1 2 2

(y y ) / y (y y )xΓy / y (6 4)4
ε 1

Γx / x (x x ) / x (x x )y (2 4)4

  
     

  
  

2. Θεωξώληαο ωο αξρηθέο ηηκέο ηηο ελδηάκεζεο:  

1 2 1 2x (x x ) / 2 (2 4) / 2 3, y (y y ) / 2 (6 4) / 2 5            

2 1 2 1

2 1 2 1

(y y ) / y (y y ) xΓy / y (4 6)3 ( 2) 3 3
ε 0.6

Γx / x (x x ) / x (x x ) y (4 2)5 2 5 5

    
        

   
  

 3. Χξεζηκνπνηώληαο ηελ ινγαξηζκηθή θιίκαθα: 

2 1

2 1

lny lnydlny Γlny ln4 ln6 ln(2 / 3) ln3
ε 1 0.585

dlnx Γlnx lnx lnx ln4 ln2 ln2 ln2

 
        

 
 

 

2(β)Με ηνπο δνζκέλνπο πνζνζηηαίνπο (ζρεηηθνύο) ξπζκνύο ζα έρνπκε ηηο παξαθάηω 

ζπλαξηήζεηο ηνπ ρξόλνπ t  
0.02t 0.01t

0.02t 0.01t 0.03t 0t

0.03t

xy ( e )( e )
{x e ,y e ,z e } w e

z e

   
          

 
, ζηαζεξή   

 

2(γ). H f  είλαη (ηζρπξά) γλήζηα αύμνπζα ζπλάξηεζε ηεο g xy : gf e . Γεληθά ζα έρνπλ ην 

ίδην ζηάζηκν κε ηνλ ίδην ραξαθηεξηζκό: 

 
x yg xy {g y 0, g x 0} (x 0,y 0)         , ζηάζηκν 

2 2

xx yy xy g xx yy xy{g 0, g 0, g 1} Γ g g g (0)(0) 1 1 0           , ζαγκαηηθό  

                          



 

3. Σην πξώην γξάθεκα έρνπκε κηα θαλνληθή ζπλάξηεζε θόζηνπο, αξρηθά θνίιε θαη ζηε 

ζπλέρεηα θπξηή. Εηδηθόηεξα: 

 Τν κέζν αξρίδεη κε άπεηξε ηηκή ζην 0  εθόζνλ ππάξρεη ζηαζεξό θόζηνο, θαη έρεη 

ειάρηζην ζην ζεκείν Α, όπνπ ε αθηίλα ζπκπίπηεη κε ηελ εθα[ηνκέλε. 

 Τν νξηαθό θόζηνο έρεη ειάρηζηε ηηκή ζην Γ θαη δηαζρίδεη ην ειάρηζην ηνπ κέζνπ από 

θάηω πξνο ηα πάλω ζην Α, όπνπ ηα δύν ζπκπίπηνπλ.  

Σην δεύηεξν γξάθεκα έρνπκε κηα κε θαλνληθή ζπλάξηεζε θόζηνο. Σηελ αξρή θπξηή θαη 

ζηε ζπλέρεηα θνίιε 

 Τν κέζν αξρίδεη κε άπεηξε ηηκή ζην 0  εθόζνλ ππάξρεη ζηαζεξό θόζηνο, έρεη ειάρηζην 

ζην ζεκείν Α θαη κέγηζην ζην ζεκείν Β, όπνπ θαη ε αθηίλα ζπκπίπηεη κε ηελ εθαπηνκέλε. 

 Τν νξηαθό θόζηνο έρεη κέγηζηε ηηκή ζην Γ. Γηαζρίδεη ην ειάρηζην ηνπ κέζνπ από θάηω 

πξνο ηα πάλω ζην Α  όπνπ ηα δύν ζπκπίπηνπλ, θαη ην κέγηζην ηνπ κέζνπ από πάλω πξνο ηα 

θάηω ζην Β όπνπ ηα δύν ζπκπίπηνπλ.                   

  

4. Αληί ηωλ {X,Y}  , κπνξνύκε λα ρξεζηκνπνηήζνπκε ηα {V,W} , νπόηε ζα έρνπκε: 

Με δηαθνξνπνίεζε ηηκώλ: 
2 2Π(V,W) V(3 V) W(5 W) (3 V 5 W) 8 4V 6W V W               

παξαβνιηθή θνίιε κε κέγηζην ζην ζηάζηκν: 

 
V

W

Π 4 2V 0 V 2

Π 6 2W 0 W 3

    
 

    
, νη κνλαδηαίεο ηηκέο 

Με εληαία ηηκή: Αληηθαζηζηώληαο ηνλ πεξηνξηζκό: W V , βξίζθνπκε: 
2 2 2 2 28 4V 6W V W 8 4V 6V V W 8 10V 2V                  

κε κέγηζην ζην ζηάζηκν: 
28 10V 2V 10 4V 0 V 5 / 2           , ε εληαία ηηκή    

                                                                                                    


