
EbdomadiaÐoi MajhmatikoÐ GrÐfoi
Diakrit� Majhmatik� - Gi¸rgoc AmanatÐdhc

Prìblhma 1 (Dèka shmeÐa se èna tetr�gwno). 'Estw ABGD tetr�gwno me pleur�
3 kai X1, . . . , X10 dèka opoiad pote shmeÐa tou tetrag¸nou.

(aþ) DeÐxte ìti up�rqoun p�nta dÔo apì aut�, Xi, Xj me i ̸= j, pou apèqoun to polÔ
√
2.

(bþ) IsqÔei to Ðdio an antÐ gia 10 èqoume 9 shmeÐa?

LÔsh. (a) QwrÐzoume to tetr�gwno se 9 tetr�gwna pleur�c 1. AfoÔ èqoume 10 shmeÐa
kai 9 tetragwn�kia, k�poio tetragwn�ki perièqei toul�qiston dÔo apì ta shmeÐa (arq  tou
perister¸na). 'Omwc dÔo shmeÐa enìc tetrag¸nou pleur�c 1 apèqoun to polÔ ìso h diag¸niìc
tou, dhlad 

√
2.

(b) 'Oqi. PaÐrnoume tic 4 korufèc, ta 4 mèsa twn pleur¸n kai to kèntro tou tetrag¸nou.
K�je dÔo apì aut� ta 9 shmeÐa apèqoun toul�qiston 1,5 >

√
2.

Prìblhma 2 (H kommènh skakièra). Mac dÐnetai mÐa 8 × 8 skakièra kai k�poia
ntìmino, kataskeuasmèna ètsi ¸ste to k�je ntìmino na mporeÐ na kalÔyei akrib¸c dÔo geito-
nik� tetr�gwna thc skakièrac. Apì th skakièra afairoÔme dÔo gwniak� tetr�gwna: to p�nw
arister� kai to k�tw dexi�. MporoÔme na kalÔyoume thn upìloiph skakièra me 31 ntìmino?

LÔsh. 'Oqi. Oi dÔo diag¸nia antÐjetec gwnÐec èqoun to Ðdio qr¸ma, opìte mènoun 32 te-
tr�gwna tou enìc qr¸matoc kai 30 tou �llou. K�je ntìmino kalÔptei èna leukì kai èna
maÔro tetr�gwno, �ra 31 ntìmino kalÔptoun 31 leuk� kai 31 maÔra. Epomènwc h k�luyh eÐnai
adÔnath.

Prìblhma 3 (Ippìtec kai apate¸nec). Se èna nhsÐ k�je k�toikoc eÐnai eÐte ippìthc,
pou lèei p�nta thn al jeia, eÐte apate¸nac, pou lèei p�nta yèmata.

(aþ) Sunant�te dÔo katoÐkouc, ton A kai ton B. O A lèei: {EÐmaste kai oi dÔo apate¸nec.}
Ti eÐnai o kajènac;

(bþ) Se �llh mèra sunant�te dÔo �llouc katoÐkouc, ton G kai ton D. O G lèei: {O D eÐnai
ippìthc.} O D lèei: {O G ki eg¸ eÐmaste diaforetikoÔ eÐdouc.} Ti eÐnai o kajènac;

LÔsh. (a) 'Enac ippìthc den ja mporoÔse potè na pei {eÐmai apate¸nac}, �ra o A eÐnai
apate¸nac. Tìte h prìtas  tou eÐnai yeud c, dhlad  den eÐnai kai oi dÔo apate¸nec. AfoÔ o
A eÐnai, o B eÐnai ippìthc.

(b) An o G  tan ippìthc, o D ja  tan epÐshc ippìthc, �ra ja èlege al jeia ìti eÐnai diafo-
retikoÔ eÐdouc apì ton G. Autì eÐnai �topo, afoÔ kai oi dÔo ja  tan ippìtec. 'Ara o G eÐnai
apate¸nac kai h prìtas  tou eÐnai yeud c: o D eÐnai epÐshc apate¸nac. Pr�gmati, tìte o D
lèei yèmata ìti eÐnai diaforetikoÔ eÐdouc apì ton G. Kai oi dÔo eÐnai apate¸nec.
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Prìblhma 4 (To p�rti twn èxi). Se èna p�rti brÐskontai èxi �toma. K�je dÔo apì
autoÔc eÐte gnwrÐzontai eÐte den gnwrÐzontai. DeÐxte ìti up�rqoun p�nta trÐa �toma pou
gnwrÐzontai ìloi metaxÔ touc   trÐa �toma pou den gnwrÐzetai kanènac me kanènan.

LÔsh. Dialègoume èna �tomo, èstw ton A. Oi upìloipoi pènte qwrÐzontai se dÔo om�dec:
autoÔc pou gnwrÐzei o A kai autoÔc pou den gnwrÐzei. AfoÔ eÐnai pènte �toma se dÔo om�dec,
mÐa om�da èqei toul�qiston trÐa �toma. 'Estw ìti o A gnwrÐzei touc B, G, D (h �llh perÐptwsh
eÐnai Ðdia, an all�xoume touc rìlouc tou {gnwrÐzontai} kai tou {den gnwrÐzontai}). An dÔo
apì touc B, G, D gnwrÐzontai, tìte mazÐ me ton A sqhmatÐzoun trÐa �toma pou gnwrÐzontai
ìloi metaxÔ touc. An kanènac apì touc B, G, D den gnwrÐzei kanènan �llon apì autoÔc, tìte
oi B, G, D eÐnai treic �gnwstoi metaxÔ touc.

Prìblhma 5 (Kìyte to sq ma sta dÔo). To parak�tw sq ma apoteleÐtai apì èna
tetr�gwno ABGD pleur�c a kai èna kuklikì tìxo me kèntro thn koruf  G, pou xekin� apì
thn A kai katal gei sto shmeÐo E thc proèktashc thc AB, me BE = a. Dedomènou ìti to
sq ma mporeÐ na qwristeÐ me mia tejlasmènh gramm  se dÔo Ðsa sq mata, breÐte mia tètoia
gramm .
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