
Eidik� Jèmata Epiqeirhsiak c 'Ereunac
Telik  exètash

Paraskeu  26/6/09

1. (3 mon�dec.) Jewr ste to grammikì prìgramma:

A:min
x1,x2

x1 + x2

ètsi ¸ste x1 + 2x2 ≥ 4

2x1 − x2 ≥ 1

x1, x2 ≥ 0.

(aþ) Gr�yte to duikì prìblhma tou progr�mmatoc A.

(bþ) LÔste to duikì prìblhma.

(gþ) Sth bèltisth lÔsh tou A, poioÐ apì touc periorismoÔc tou A ikanopoioÔntai me isìthta?

(dþ) Poi� eÐnai h bèltisth tim  kai lÔsh tou A?

(eþ) E�n sac epitrepìtan na mei¸sete ta dexi� mèlh twn anisotik¸n periorism¸n (dhl. to 4 kai 1)
sunolik� kat� ε gia mikrì ε ≥ 0, tìte pìso ja mei¸nate to kajèna ètsi ¸ste h bèltisth tim  tou
A na gÐnei ìso to dunatìn mikrìterh?

(�þ) Genikìtera, giatÐ eÐnai qr simh h melèth tou duikoÔ enìc grammikoÔ progr�mmatoc?

2. (2 mon�dec.) Jewr ste thn alusÐda Markov tou sq matoc:

1 2 3

3/4 1/2

1 2 3

2/31/21/4 1/3

(aþ) Poi� eÐnai ta posost� tou qrìnou pou h alusÐda xodeÔei se k�je kat�stash?

(bþ) Jewr ste ìti h alusÐda perigr�fei pwc thn tuqaÐa kajhmerin  metabol  thc jermokrasÐa, ìpou
h antistoiqÐa metaxÔ kat�stashc kai jermokrasÐac eÐnai:

kat�stash jermokrasÐa
1 -2
2 18
3 20

Poi� eÐnai h mèsh jermokrasÐa, p.q. sth di�rkeia poll¸n hmer¸n?



(gþ) Jewr ste thn alusÐda:

1 2 3

3/4 1/2

1 2 3

2/31/21/4 1/3

4 5
1/8

1/27/8

1/2

QwrÐc na upologÐsete th st�simh katanom , poi� perimènete na eÐnai kai giatÐ?

3. (3 mon�dec.) K�je stigm , o upologist c sac brÐsketai se mia apì dÔo katast�seic: sthn kat�stash 1
ìpou leitourgeÐ kanonik� (gr gora)   sthn kat�stash 2 ìpou eÐnai polÔ argìc. H kat�stash all�zei
me ènan tuqaÐo trìpo kai exart�tai apì tic enèrgeièc sac. Pio sugkekrimèna, k�je stigm  apofasÐzete
eÐte na suneqÐsete th leitourgÐa qwrÐc na epèmbete (apìfash L), eÐte na epanekkin sete ton upologist 
sac (apìfash E). 'Otan apofasÐzete L, o upologist c all�zei kat�stash me pijanìthta 3/4 en¸ me
pijanìthta 1/4 paramènei sthn Ðdia. 'Otan apofasÐzete E, k�je kat�stash eÐnai isopÐjanh thn epìmenh
stigm . Tèloc, h sun�rthsh kìstouc eÐnai c(1,E) = c(2,E) = 3, c(1,L) = −10, c(2,L) = 5.

(aþ) Poiìc eÐnai to pl joc ìlwn twn politik¸n? D¸ste to gr�fhma pijanot twn met�bashc thc
alusÐdac Markov pou prokÔptei apì k�je politik .

(bþ) Gr�yte thn exÐswsh dunamikoÔ programmatismoÔ gia to krit rio tou stajmismènou kìstouc, me
suntelest  st�jmishc β = 1/2.

(gþ) BreÐte to stajmismèno kìstoc thc politik c pou upagoreÔei na mhn epanekkineÐte ton upologist 
sac se kammÐa kat�stash.

(dþ) H parap�nw politik  eÐnai h kalÔterh sÔmfwna me to krit riou tou stajmismènou kìstouc? An
ìqi, breÐte th bèltisth politik .

(eþ) BreÐte thn politik  pou elaqistopoieÐ to mèso kìstoc.

4. (2 mon�dec.) BreÐte to ìrio thc akoloujÐac α0, α1, α2, . . . ìpou

αn+1 = min

(
1 +

αn + 2βn

6
,−1 +

βn

2

)
βn+1 = min

(
−1 +

3αn + βn

8
, 1 +

αn

2

)
gia k�je n = 0, 1, . . . kai α0 = β0 = 0.


