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February 16, 2004 
MΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΟΙΚΟΝΟΜΙΚΗΣ ΑΝΑΛΥΣΗΣ 2 
 
ΘΕΜΑ 1 
Θεωρουµε οικονοµια µε δυο παικτες ,Α και Β,και ενα αγαθο. 
Οι παικτες ζουν δυο περιοδους ,1 και 2. 
Οι προτιµησεις των παικτων δινονται απο τις συναρτησεις  
 1 2ln lnAU A A= +  (1.1) 

 1 2ln lnBU B B= +  (1.2) 

και οι περιουσιες απο τα διανυσµατα 
 ( ,0)Ae α=  (1.3) 
 (0, )Be β=  (1.4) 

1. Να υπολογιστει η ανταγωνιστικη ισορροπια της οικονοµιας 
αυτης(η τυποποιηση 1 1p =  επιταχυνει τους υπολογισµους) 

2. Να υπολογιστει το εµµεσο (τεκµαιροµενο) επιτοκιο ισορροπιας 
r .Σε ποιες περιπτωσεις ειναι αρνητικο?  

3. Εστω οτι 10, 1α β= = .Να υπολογιστει η ισορροπια εθελουσιας 
ανταλλαγης υπο τον ελεγχο τιµων 0r = ,και να αξιολογηθει µε 
το κριτηριο pareto. 

  
ΘΕΜΑ 2 
Θεωρουµε οικονοµια µε δυο παικτες ,1 και 2 ,δυο αγαθα, ,A L ,και µια 
επιχειρηση.Οι προτιµησεις των παικτων δινονται απο 

2
1 1 1 2 2  ,             U A L U A= − =  

Ο παικτης 1 εχει µια µοναδα του αγαθου L (η µεταβλητη 1L  ειναι η 

προσφορα εργασιας του παικτη 1).Ο παικτης 2 ειναι ιδιοκτητης της 
επιχειρησης.Αυτες ειναι οι µονες πηγες εισοδηµατος των παικτων.Το 
αγαθο A  παραγεται απο το L  µε συναρτηση παραγωγης ˆ ˆ2A L= . 
Ο παικτης 1  επιβαρυνεται µε φορο t  ανα µοναδα εισοδηµατος ,οπου 
0 1t< < .Τα φορολογικα εσοδα διατειθενται στον παικτη 2 µε εφαπαξ 
µεταβιβαση. 
1.Να υπολογιστει η ανταγωνιστικη ισορροπια,και ιδιαιτερα οι 
χρησιµοτητες ισορροπιας ( )iU t ως συναρτησεις του t .(η τυποποιηση 
της τιµης του Α στο 1 επιταχυνει τους υπολογισµους). 
2.Να παρασταθουν γραφικα οι συναρτησεις 1( )U t , 2 ( )U t . 
3.Να ευρεθει το επιπεδο εκεινο του φορου maxt  για το οποιο και οι 

δυο παικτες συµφωνουν οτι θα πρεπει να ειναι το ανωτατο. 
4.Nα αξιολογηθει η ισορροπια µε το κριτηριο pareto. 
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ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ  
 

ΘΕΜΑ 1 
 
1.Συναρτησεις ζητησης ( 1 21,p p p= = ) 

 

 ( , )
2 2

A
p

α α
=  (1.5) 

 
 

 ( , )
2 2
pB β β

=  (1.6) 

 
 
συνθηκες ισορροπιας  

 1 1

2 2

A B
A B

α
β

+ =
+ =

 (1.7) 

 
 
Τιµες ισορροπιας  

 p α
β

=  (1.8) 

 
 
ποσοτητες ισορροπιας  

 ,
2 2

A Bα β⎛ ⎞= =⎜ ⎟
⎝ ⎠

 (1.9) 

 
 
 
2.εµµεσο επιτοκιο  

 1

2

11 1 1pr
p p

β
α

= − = − = −  (1.10) 

 
 
 
 
 
 
3. 0r =  σηµαινει 1p = .οι ποσοτητες που θα ανταλλαγουν ειναι 

1 1 1
1 1min(supply,demand) min(10 , ) min(5, )
2 2

Q A B= = − = =  

2 2 2
1 1min(supply,demand) min(1 , ) min( ,5)
2 2

Q B A= = − = =  
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οι ποσοτητες ισοροπιας ειναι  

 1 2
1ˆ ( , ) (5, )
2

A A Q= =  (1.11) 

 1 2
1 1ˆ ( , ) ( , )
2 2

B Q B= =  (1.12) 

η ισορροπια ειναι σπαταλη,οπως δειχνει η συγκριση της 1.5 µε τις 
1.7 και 1.8 

 
 
 

 
 
 
ΘΕΜΑ 2 
 
Tιµες 1,p w=  
Εισοδηµατικοι περιορισµοι 

1 1 1

2 1

A wL twL
A twL
≤ −
≤
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συναρτησεις προσφορας –ζητησης  

 1

1 1

(1 ) 2
2 1

21
1

(1 )

w t w
tL

w
t

A w t L

−⎧ ≤⎪⎪ −= ⎨
⎪ ≥
⎪ −⎩

= −

 (1.13) 

 2 1A twL=  (1.14) 

 

2
ˆ 0 2

0 2

ˆ ˆ2

w
L w

w

A L

⎧ ∞ <
⎪

= ≥ =⎨
⎪ <⎩

=

 (1.15) 

Συνθηκες ισορροπιας 

 1 2

1

ˆ ˆ2
ˆ

A A A L

L L

+ = =

=
 (1.16) 

Τιµες ισορροπιας   
 2w =  (1.17) 
Ποσοτητες ισορροπιας  

 
2

1 1

2

2(1 ) , 1
2 (1 )

A t L t
A t t
= − = −
= −

 (1.18) 

Χρησιµοτητες ισορροπιας  
 2

1 2( ) (1 ) , ( ) 2 (1 )U t t U t t t= − = −  (1.19) 

max
1
2

t = ,γιατι και οι δυο συναρτησεις οφελους ειναι φθινουσες για 

1
2

t ≥ . 
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4.σηµεια παρετο 
 1 1 21, 2L A A= + =  (1.20) 

οριο παρετο 
 1 2 11, 1 1U U U+ = − ≤ ≤  (1.21) 

 
η σχεση των χρησιµοτητων στην ισορροπια ειναι,απο την 1.15, 
 2 1 1 12( ),0 1U U U U= − ≤ ≤  (1.22) 

Η γραφικη παρασταση των 1.17,1.18  
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